I. megoldas. Mivel az osztalyzatok modusza 4,5, a 4,5 biztosan eleme az osztalyzatok kettes terjedelmének. Igy a
feladat két esetre bonthaté: az osztalyzatok 3-t6l 5-ig terjednek, vagy 2,5-t61 4,5-ig. Mivel 16-an irtdk meg a dolgozatot,
a median az osztalyzatokat ndvekvs sorrendbe rendezve a két kdzépss jegy szamtani kozepe lesz, igy a feladat tovabbi
két esetre bonthato: a két kozépss osztalyzat 4-es, vagy az egyik 3,5, a masik pedig 4,5. Igy a feladat Gsszesen négy
esetre bonthato.

Mivel a modusz 4,5, mindegyik esetben legalabb négyszer fordul els, hiszen egyébként legfeljebb 5 -3 = 15 didk
irhatott volna dolgozatot.

L. eset. Az osztalyzatok 3-t0l 5-ig terjednek, a két kozépss 4-es. Ebben az esetben egy 5-0s biztosan van. Az atlag
anndl rosszabb, minél tobb a rossz jegy, igy ezt figyelembe véve a legrosszabb atlagot a kovetkezSképpen kaphatjuk:

3; 3; 3 3y 3; 3.5, 3,5; 4; 4; 4,5; 4,55 4,55 4,5; 4,5; 4,5; 5
vagy

3; 3; 3; 3; 3,5; 3,5; 3,5; 4; 4; 4; 4,5; 4,5; 4,5; 4,5; 4,5; 5.
(Nem lehet kevesebb 4,5, mert akkor nem az lenne a modusz.)

2
Az atlag mindkét esetben (15_6 = 3,875.

II. eset. Az osztalyzatok 3-t0l 5-ig terjednek, a két kdzépss jegy 3,5 és 4,5.
Ebben az esetben is biztosan van egy 5-0s, és igy a legrosszabb atlagot ad6 osztalyzatok:

3; 3; 3; 3; 3; 3; 3,55 3,5, 4,55 4,55 4,5; 4,55 4,5; 4,5; 4,5; 5.

(Nem lehet eggyel t6bb 3-as, hiszen akkor nem 4,5 lenne a modusz.)
61,5
III. eset. Az osztalyzatok 2,5-t61 4,5-ig terjednek, a két k6zépss 4-es. A legrosszabb atlagot adé jegyek:

2,5; 2,5; 2,5; 2,5; 3; 3; 3y 4y 4; 4y 4y 455 45, 45; 4,5, 4.5.

(Se 2,5, se 4 nem lehet t6bb.)
57,5
Ekkor az atlag ? = 3,59375.
IV. eset. Az osztalyzatok 2,5-t6] 4,5-ig terjednek, a két kozépss a 3,5 és a 4,5. A legrosszabb atlagot ado jegyek:

2,5; 2,5; 2,55 2,5; 2,5; 2,5; 2,5; 3,5; 4,55 4,55 4,55 4,55 4,55 4.5; 4,5; 4,5.

57
Az atlaguk 6= 3,5625.
Ezek alapjan az Osszes lehetGség koziil a legrosszabb atlag a IV. esetben van. Ekkor nincs 6tds osztalyzat, ezért
Pisti azt valaszolta, hogy nem kaphatott 6tost a dolgozatara.

II. megoldas. Bebizonyitjuk, hogy minden mintdhoz, amelynél van a jegyek kozott jeles, hozzarendelhets egy
masik minta, amelyben nincs jeles, és az atlaga kisebb. Ha van 5-0s, akkor lennie kell 3-asnak a mintaban, mert a
terjedelem 2. Egy 3-ast cseréljiink ki 2/3-adra, és az Osszes 5-Ost 4/5-re: igy a terjedelem és a median nem valtozik, és
a modusz is marad 4/5. A jegyek Gsszege biztosan csokkent, tehat az atlag is. Igy a legkisebb 4tlagt minta biztosan
nem tartalmaz 5-0st, tehat Pisti valasza nemleges volt.

Megjegyzés. Sokan nem indokoltak, hogy miért nincs 5-0s osztilyzat a legrosszabb esetben. Tobben tgy gondoltak,
ha talaltak egy 2,5-4,5 kozotti megoldast, akkor egy 5-0st tartalmazoé eset atlaga ennél nem lehet kisebb. Ez igaz, de
egyaltaldn nem nyilvanvalé.



