I. megoldas. Az ABCD egyenls szaru trapéz beirt korének kozéppontja legyen O, az AB szaron 1év érintési
pont T, az érintGszakaszokat pedig jelolje x és y. Ekkor 2- OAT< + 2 - OBT'< = 180°, amibsl OAT <+ OBT< = 90°
és igy AOB< = 90°.

Az AOB derékszogi haromszoghen az atfogohoz tartozé magassag r, a beirt kor sugara. Alkalmazva a magassag
tételt: r> = x - y; ezt 4-gyel szorozva: (2r)2 = 2x - 2y vagyis 2r = +/2x - 2y, ahol 2r a trapéz magassaga, 2z illetve 2y
pedig az alapok hossza. Tehat a trapéz magassdga mértani kdzepe az alapoknak.

II. megoldas. A trapéz alapjai legyenek a és c, szarai pedig b hossztiak. A szimmetrikus trapéz mindenképpen
hurnégyszog, igy fel lehet ra irni a htrnégyszogekre vonatkoz6 teriiletképletet:

T=+(s—a)(s—b)(s—c)(s—d)= \/(s —a)(s— b)2(s —c),
ahol s a fél keriilet. m
Az érinténégyszogekre vonatkozo teriiletképlet alapjan: T'=s-r = s- —, hiszen a trapéz magassaga m = 2r.

Az érint6négyszog szemkozti oldalainak Osszege egyenls, tehdt s = a + ¢ = 2b. Emiatt s —a = ¢, s —b = b és
s — ¢ = a. Ezek alapjan

T:s-%: cb?a = by/ac,
amibe s = 2b-t beirva: m = /ac.

III. megoldas. Mivel a négyszog érint6négyszog, szemkozti oldalainak 6sszege megegyezik: a + ¢ = b+ d, és mivel
szimmetrikus a trapéz, azért b = d.
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Vagyis a + ¢ = 2b, amibdl
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A D és C cstucsokbdl allitsunk merdlegeseket az AB alapra, a talppontokat jelolje F és F'. Ekkor AE = BF = a4 ; <.

Az AED haromszogre felirva a Pitagorasz-tételt: AD? = AE? + DE?, vagyis
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ahonnan m? = ac, tehat m = ac.



