I. megoldas.

2
648 = 2% — 92 = (%) — 92 = (2 + y)(a® —y) =
—93.30292.324=4.162=6-108 = 12 54 = 18 - 36.

A lehetséges osztoparok koziil csak azokat irtuk fel, amelyekben mindkét tényezd paros, hiszen ezek a tényez6k két
szam Osszegével és kiilonbségével egyenlk, igy azonos paritastak. Ezenfeliil, mivel szorzatuk paros, csak két paros
tényezordl lehet sz6.

A megfelel§ osztoparban az egyik tényezs (> 4 y)-nal, a masik (23 —y)-nal egyenls, ezért kiilsnbsegiik 2y. A kovet-
kezs tablazatban a lehetséges y értékeket, majd abbol a lehetséges |x| értékeket adjuk meg. Ahol |z|-re egész szamot
kapunk, az annak megfelel§ z, y szdmpéarok teszik igazza az egyenletet.

Pyl —y | @ty -y =2 y | 2% =648+ y* ||
324 2 322 161 26 569 | nem egész
2 324 —322 | —161 26 569 | nem egész
162 4 158 79 6889 | nem egész
4 162 —158 | —79 6889 | nem egész
108 6 102 51 3249 | nem egész
6 108 —-102 | -51 3249 | nem egész
o4 12 42 21 1089 | nem egész
12 o4 —42 | =21 1089 | nem egész
36 18 18 9 729 3
18 36 —18 -9 729 3

Tehat az egyenlet megoldasai: z1 =3, y1 =9; 20 = =3, 92 =9, 23 =3, y3 = —9; x4 = =3, y4 = —9.

II. megoldas. Az x és y paros hatvanyon szerepel, ezért ha (x;y) megoldaspar, akkor (—z;y), (—x; —y), (z;—y)
is megoldas.

Mivel 648 paros, azért 2° és y* azonos paritasi.

Tegyiik {6l elGszor, hogy = és y is paros. Ekkor x = 2n, y = 2m.

(2n)° — (2m)? = 648,
20n0 —22m?2 =23 .34,

248 —m? =2.3%

Az m csak paros lehet, mivel 2*n% és 2 - 3* egyarant paros. Igy m? 4-gyel is oszthato, ezért a bal oldal oszthato
4-gyel, a jobb oldal viszont nem. Teh4t ebben az esetben nincs megoldés.

Nézziik ezutan azt az esetet, ha x és y is paratlan. A paratlan négyzetszamok csak 1-re, 5-re vagy 9-re végz&dhetnek.
Tehat 2° utolso szamjegyének 9-nek, y? utolsé szamjegyének l-nek kell lennie, mert csak ilyen végzédesi szamok
kiilonbségébdl kapjuk meg a 648 utolsé 8-as szamjegyét. Igy sem z, sem y nem végzédhet 5-re.

Hatarozzuk meg |x| minimalis és maximalis értékét. Az el6z6ek miatt || > 3. Mivel 2° négyzetszam, érdemes lehet
megvizsgalni két négyzetszam kiilonbségét. Szomszédos egész szamok négyzetének kiilonbsége folyamatosan nd, ha a
szamok novekednek. Ha tehat || maximalis értékét keressiik, az alabbi egyenlStlenség alapjan jarhatunk el:

a? — (a—1)* < 648,

amib6l a < 324,5. Jelen esetben a = x*, tehat |z| < 6,87.
A fentiek szerint |z| paratlan, nem lehet 5, tehat csak 3 lehet. Ekkor a

30 —y? =648

egyenletbdl |y| = 9.
Tehat a
(3:9), (=3;9), (=3;-9) & (3;-9)

megoldasparokra teljesiil az egyenlGség.

Megjegyzés. A bal oldal szorzattd alakitdsa utan a tobbség a lehetséges osztoparok végignézésével jutott el a helyes
megoldasra. Néhanyan — megfelels indoklassal — alsé és fels§ becslést adtak a lehetséges = értékekre, majd a kozottiik
lévs lehetségeket mind kiprobaltak.



