I. megoldas. Ha a csicsok szama 3, akkor az allitas nyilvanvalo. Egyébként tekintsiik az 1. dbrdt, melyen bizonyos
atlok be vannak huzva. (Az abréan k = 12, ahol k a csticsok szamaét jeloli.)

= Py—3

1. dbra

A szabadon valasztott A csucs két szomszédja legyen B és C, a tobbi csicsot jeldlje P,. Ez utobbi csucsok szama
oszthaté 3-mal.

A-b6l minden olyan P, csicsba fut él, amelyre n a 3-mal osztva 0 vagy 1 maradékot ad. Azok a P, csicsok,
amelyekbe A-bol fut atlo, az abranak megfelelGen szintén Gssze vannak kotve: Pi—Ps, Py—Pg stb.

Igy B, C és az olyan P,-ek, melyekre n a 3-mal osztva 2 maradékot ad, pontosan egy haromszognek a pontjai,
ezek rendre ABP;, ACPy_5 és P,_1P,Pp11.

Py, Py_3 és azok a P, csicsok, melyekre n a 3-mal osztva 0, illetve 1 maradékot ad, hdrom, vagyis paratlan sok
haromszogben vannak benne. Ezek rendre: ABPy, APy Ps, PyP,Ps; ACPy_3, AP;_3P;_5, Py—3Px_4Pi_5; AP_2P,,
Pn—2Pn—1Pn; APnPn-i-l; APn—IPn; APnPn+2; PnPn+1Pn+2-

2 2
Végiil az A csucs a P, cstcsok 3 részével van Gsszekotve, igy §(k -3)+1= gk — 1 haromszogben van benne.
2
Mivel k oszthato 3-mal, §k paros, igy A is paratlan sok haromszognek csicsa.

II. megoldas. A feladatot a teljes indukcié modszerével oldjuk meg. Legyen a sokszog csuicsainak szama 3n.

n = 1l-re a sokszog haromszog, amire az allitds 0 a4tld behtizasaval teljesiil.

Tegylik fel, hogy az allitas igaz n-re. Tekintsiink egy 3n + 3 cstcsi sokszoget.

Ennek egy 3n csticsu része a vastag vonallal jelolt sokszog, melyre a feltevés szerint igaz az éllitas. (Ezt a részt
ugy kaptuk az eredeti sokszogbdl, hogy levagtunk belsle harom szomszédos csicsot.) Huzzuk be a szaggatott vonallal
jelolt atlokat. Ekkor az A és az E csucsoknal tortént valtozas, és keletkezett harom aj csucs.
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2. dbra

Az A és E cstcesnal 2-vel tobb haromszog van, mint eddig, tehat most is paratlan sok haromszognek a csicsai.
A B és D csicsok egy haromszognek a pontjai.

Végiil a C cstics harom haromszogben van benne.

Tehat az allitas (n + 1)-re is, vagyis minden cstcsa péaratlan sok haromszognek pontja.



