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Megoldas. Mivel minden ¢ < n-re ¢ darab i-edfokd csics van, a graf cstcsainak S fokszam Osszege ZiQ; ez
i=1
nyilvan paros, hiszen éppen az élek szamanak kétszerese. Az 72 paritasa megegyezik az i paritasaval, tehat S paritasa
n
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megegyezik a Zz paritasaval, ami , ezért sziikséges, hogy az egymashoz relativ prim n és n + 1 tényeztk

i=1

valamelyike 4-gyel oszthaté legyen, vagyis az n szam 4-gyel osztva 0 vagy 3 maradékot adjon. Megmutatjuk, hogy ez
a feltétel egyben elégséges is. A szdbajovs legkisebb n = 3, illetve n = 4 esetben ilyen grafot lathatunk a mellékelt
dbran. Ezutan elegend6 megmutatni, hogy ha valamely n-re talaltunk egy megfelels G,, grafot, akkor n értékét 4-gyel
novelve, konstrudlni tudunk egy megfelels G, 4 grafot is. Ezt agy tehetjik meg, hogy a G,, graf mellé felvessziik a
Kpni1, Knyo, Knys és Kpqyg teljes grafokat rendre n + 1, n + 2, n + 3, illetve n + 4 cstcson agy, hogy az 6t graf
csucshalmazai paronként diszjunktak legyenek, majd pedig a K, 1 és K, 14 grafok Osszesen 2n + 5 csicsat egy-egy
1j él segitségével dsszeparositjuk a Ko és K, 13 grafok 6sszesen 2n + 5 csucsaval. (Tulajdonképpen mar a G4 grafot
is megkaphatjuk ilyen modon a 0 szogpontu Gy ires grafbol.) Ezzel a G,-hez tartozo cstcsok fokszama nem véltozik;
a Kpy1, Knto, Knys és K44 grafok cstucsainak foka eredetileg rendre n, n + 1, n + 2 és n + 3, a parositasok révén
ezek a fokszamok 1-gyel nének, tehat az 4j graf az n + 1, n 4+ 2, n + 3, n + 4 fokokra is teljesiti a feladat feltételét,
(n + 4)-nél magasabb foku pontot pedig nem tartalmaz.
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Megjegyzés. A konstrukcié szerint n > 7 esetén G, két komponensbdl 4ll. Felmeriil a kérdés, hogy taladlhato-e
Osszefiiggs konstrukcié. A valasz igen.




