I. megoldas. Helyezziik el a haromszoget derékszogi koordinatarendszerben: legyen A(6;2), B(3;6), C(0;0), ekkor
valéban

AC = /62422 =210~ 6,32, AB=/324+42=5,
BC =/32+62=3V5~6,71.
Mivel BC > AC > AB, az AB-vel szemkozt van a legkisebb szog, ez legyen a; be kell latni, hogy o = 45°.

A C-bél az A pontba mutato helyvektor legyen a, a B pontba mutato helyvektor legyen b, ekkor ezek skalaris
szorzata a definicio, illetve a koordinatak segitségével kifejezve:

a-b=|al-|b|-cosa=2V10-3vV5-cosa, a-b=6-3+2-6=30.

1
Ebbél 30 = 2v/10 - 3v/5 - cos @, innen cos o = ﬁ’ azaz o = 45°.
Ezzel belattuk, hogy a haromszog legkisebb szoge 45°-0s.

II. megoldas. A haromszogben a legrévidebb oldal 5 egység hosszusagu. Tudjuk, hogy barmely haromszoghen
rovidebb oldallal szemben kisebb szog van. Ezért a haromszog legkisebb szoge az 5 egység hosszisagt oldallal szemben
lesz.

A haromszogben a koszinusz tételt alkalmazva megkapjuk ezt a szoget, melyet jeloljon S:

52 = (3v5)” + (2v10)* —2-3v/5 - 2¢/10 - cos 5,

COSB_(3\/5)2+(2\/E)2—52_9-5+4-10—25_ 60 1
2-3v5-2V/10 124/50 12v25-2 2

A haromszog legkisebb szoge valoban 45°-0s.

III. megoldas. Rajzoljuk meg az ABC héaromszoget négyzethalora. Az oldalak hossza: AB = 3v/5, BC = 2v/10,
AC =5.

Vegyiik fel a DBC haromszoget ugy, hogy CD = 5 legyen, ekkor BD = BA, mert mindketts egy 3 x 5-0s téglalap
atloja. Vagyis ABC = DBC'. A jelzett szogek egyenl6ségébdl kovetkezik, hogy AB mer6leges a DB-re, ABC = 45°.
Ezért az ABC haromszog legkisebb szoge valoban 45°-0s.

Megjegyzés. A négyzethalo ettdl eltérs megoldasokat is sugallhat. Példaul az dbrdn lathaté szaggatott vonal behi-
zésa is egy ujabb Otletet ad a megoldashoz: ily médon egy egyenls szaru derékszogi haromszoget kapunk.
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