Megoldas. Legyenek a kocka csicsai az dbrdn lathaté médon A, B, C, D, E, F, G, H. A kocka szimmetridja
miatt elegendd valamelyik szomszédos lapparon lévs, egymést nem metszé lapatlok tavolsagat meghatarozni. Ilyen
lapatlopar pl. AF és BG.

Két kitérs egyenes tavolsdga megegyezik annak a két parhuzamos siknak a tavolsagaval, melyek koziil az egyik az
egyik egyenest, a masik pedig a masik egyenest tartalmazza. Esetiinkben ezek a sikok AFH és BDG, mert AH par-
huzamos BG-vel és DG parhuzamos AF-fel (hiszen a kocka szemkozti lapjain 1évé megfeleld lapatlok parhuzamosak).
Tehat feladatunk az AFH és BDG sikok tavolsaganak meghatarozasa. Megmutatjuk, hogy mindkét sik meréleges az
EC testatlora és harmadolja azt.

Az AFH és a BDG haromszogek szabélyosak, mert minden oldaluk a kocka egy-egy lapatloja. EA = EF =
EH =1=CB = CD = CG, mert mindegyik a kocka egy-egy éle. Ezért, ha E-t 6sszekotjiikk az AFH haromszog S
stlypontjaval (amely egyuttal a koriilirhaté kor kézéppontja is), akkor az ES egyenes meréleges lesz az AFH sikra,
s ugyanigy, ha a BDG haromszog silypontja T', akkor CT mer6leges a BDG sikra. Tekintsiik az FA = a, EF = f

és EH = h vektorokat. A kocka tulajdonsagai miatt a+f +h = E? , tovabb4 a haromszog silypontjara vonatkozo
f+h
Osszefiliggés szerint % = ﬁ . Ez azt jelenti, hogy S az EC testatld egyik harmadolopontja. Ugyanigy kapjuk,
hogy T a testatlé masik harmadolopontja.
A két sik tavolsaga tehat éppen a testatldo harmada. A két lapatlod tavolsidga igy az egységkocka testatlojanak
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harmada, azaz —.



