Megoldas. Ha létezik ilyen sorrend, akkor sziikségképpen a; = 1 (kiilonben valamelyik szorzat egyenls lenne a
rakovetkezovel) és a,, = n, mert ellenkez§ esetben egynél tobb szorzat is oszthaté lenne n-nel, azaz nulla maradékot
adna n-nel osztva. El6szor megmutatjuk, hogy n nem lehet 4-nél nagyobb Osszetett szam. Tételezziik fel ugyanis, hogy

2
4 < n =ab, ahol 2 < a < b < n. Ekkor b > 2 miatt 2a = 7” < mn, igy a # b vagy 2a # b folytan ajas - - - an—1 is nulla

maradékot ad n-nel osztva, hiszen oszthatd ab-vel.

Az n tehat csak 4 vagy primszam lehet. Az n = 4-re egy alkalmas sorrend 1, 3, 2, 4. Megmutatjuk, hogy akkor
is létezik megfelel§ sorrend, ha n értéke prim. Legyen ekkor — ahogy sziikséges — a1 = 1, ay, = n, az ag,...,an_1
szamokat pedig ugy valasztjuk 2,3,...,n — 1 koziil, hogy a;(i — 1)-nek az n-nel val6 osztasi maradéka ¢ legyen. Ez a
kovetkezGképpen lehetséges: adott 2 < i < n—1 esetén szorozzuk meg az 1,2, ...,n—1 szamok mindegyikét (i —1)-gyel;
mivel n prim, a kapott szorzatok egyike sem oszthat6é n-nel, és mind kiilonb6z6 maradékot adnak. Ellenkez& esetben,
ha pl. ag(i — 1) és a;(i — 1) ugyanazt a maradékot adna, akkor a kiilonbségiik, (ar — a;)(i — 1) oszthato lenne n-nel;
ez lehetetlen, mivel sem ¢ — 1, sem a; — a; nem lehet n-nel oszthato.

Igy viszont az n — 1 kiilonb6z6 nemnulla maradék kozott minden nemnulla maradék megtalalhato, ezért i is. Abban
is biztosak lehetiink, hogy az eképpen kapott a; szdm nem az a; = 1, hiszen akkor a;(i — 1) = ¢ — 1 lenne, amelynek a
maradéka nem <.

Ezutan igazoljuk, hogy a kiilénb6z6 ¢ sorszdmokra kapott a; értékek mind kiilonboz&ek. Ha ugyanis valamilyen
i # jrea; = a; =c (# a1 = 1) adoédna, akkor c¢(i — 1) = a;(i — 1) osztési maradéka i, ¢(j — 1) = a;(j — 1)
osztasi maradéka pedig j; igy c(i — j) = ¢((i —1) — (j — 1)) = c(i — 1) — ¢(j — 1) osztési maradéka i — j lenne, azaz
(c—=1)(i—j)=c(i—j)— (i — j) oszthato n-nel, ami lehetetlen.

Veégiill megmutatjuk, hogy az as,...,a,—1 szdmok ebben a sorrendben (el6ttik a3 = 1-gyel, utdnuk legvégiil
pedig a, = n-nel) teljesitik a feladat kovetelményeit. Az a; maradéka 1, ajas maradéka 1 - as maradéka, azaz 2,
ayazas maradéka 2as maradéka, azaz 3 stb.: ha mar tudjuk, hogy ajas---ar maradéka k (ahol k < n — 1), akkor
aiasg - - - agag4+1 maradéka kag,q maradéka, azaz k + 1. Végiil ajas - - - a,, maradéka nyilvan 0.



