Megoldas. Jeloljiik az A kettes szamrendszerbeli alakjat As-vel, a tizes szamrendszerbelit A;q-zel.

Ay =111...111 =1000...000—1.

A két kapcsos zardjel n db 1-est, illetve O-t tartalmaz. Igy A19 = 2" — 1. Irjuk fel Ap-t a kovetkezSképpen: Ay =
000...000111...111,

Igy kapunk két darab n szamjegybél allo részt. Vizsgaljuk ezeket a részeket kiilon-kiilon, mint n jegyid ket-
tes szamrendszerbeli szamokat! Ha most hozzdadunk a kibgvitett As-hoz As-t, akkor kettes szamrendszerben irva
1000...000 —1-et adunk hozzé. Tehat valahanyszor hozzaadunk Ao-t,

— a bal oldali n jegyid kettes szdmrendszerbeli szdmhoz 1-et adunk hozz4;
— a jobb oldali n jegyd kettes szamrendszerbeli szambél pedig 1-et vesziink el.
Tehat a bal oldali szam és a jobboldali szam Osszege (kettes szamrendszerben) 111...111 (n db 1-es). Ez pedig

csak ugy lehetséges, ha Osszesen n db 1l-es van a bal oldali és a jobb oldali részben. (Mert ha pl. a bal oldali rész
3. szamjegye 1, akkor a jobboldali rész 3. szamjegyének 0-nak kell lennie stb.)

Ez tehat minden tjabb As-hozzédadasnél igy miikodik egészen addig, mig a jobb oldali szdm el nem fogy. Ez 2™ — 1
lépés alatt torténne meg, vagyis 2" - A-ig igaz az allitas.

Az &llitasnél altalanosabban tehat azt mutattuk meg, hogy minden 2"-nél nem nagyobb pozitiv egész szorzo6 esetén
igaz a feladat &llitasa. (Az pedig vildgos, hogy n < 2", hiszen 2" — 1 kettes szamrendszerbeli alakjaban minden
helyiértéken 1-es all, a helyiértékek mindegyike nagyobb viszont 1-nél — kivéve magat az 1-et.)



