Megoldas. A bizonyités indirekt. Tegyiik fel, hogy van 25 kiilonb6z6, 1000-nél nem nagyobb pozitiv egész szdm
gy, hogy barmely kettének a szorzata négyzetszam, de nem mindegyikiik négyzetszam.

A négyzetszamok éppen azok a pozitiv egészek, amelyek primtényezds alakjaban valamennyi primtényezd kitevGje
paros. Tekintsilk az adott szamok koziil a nem négyzetszamok egyikét. Ez a szam felirhaté n - 22 alakban, ahol
n=p;-p2-pP3- ... pn (a pi-k kiilonb6z6 primek). Ekkor az Osszes tobbi szam is felirhato n - :1012 alakban, mert
maskiilonben az n - z%-tel vett szorzatukban nem szerepelnének a p1, ps, . . ., pn primek paros hatvanyon. Tehat minden

/1000
szam n - z7 alaki (n > 2 egész, x; > 1 egész). Tudjuk, hogy n - 27 < 1000, ; < — ahonnan (felhasznalva, hogy

x; egeész, és n > 2):
1 1
[ w] S[ w]_[m_m.
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Mivel az x; pozitiv egészek mindegyike legfeljebb 22, nem lehet koztiik 25 kiilonb6z6; ez ellentmondés, tehat az Gsszes
szamnak négyzetszamnak kell lennie.

Megjegyzés. A megoldasbol kideriil, hogy méar 23 szamra is teljesiil a feladat allitasa.



