Megoldas. Els6 lépésként alakitsuk at a rekurzios képletet:
ar =4ag—1 — 3ag—2 = ag—1 + 3(ar—1 — ar—2).

Azaz ap, — ag—1 = 3(ak—1 — ax—2). Erre alapozva vezessiik be a by = ax1+1 — ai sorozatot. Errdl a sorozatrol tudjuk,
hogy

1.) by = a2 —a; > 1 >0, mert as > a1, és mindkettd egész.

2.) brs1 = 3by, ebbol by, = 3871, > 3871 > 0.

Ebbél lathato, hogy az ap sorozat monoton novs, és igy persze minden eleme pozitiv. Igy asy > 0. Masrésat
bya = 343b1 > 343, ezért ass = agq + bag > 343,

Megjegyzések. 1. Az ismertetett megoldas a feladat egyik tipikus, talan legelegansabb megoldasa volt. Itt legfeljebb az
jelenthetett apré hidnyt, ha valaki nem emlitette meg azt a (bizonyitasbol egyébként is nyilvanval6) tényt, hogy a sorozat elemei
pozitiv szamok, és ezért becsiilhetjiik alulrdl az a4s elemet az ass — a4 kiilonbséggel.

2. A masik tipikus megoldas az volt, ha valaki a1 és ag, az els6 két elem segitségével a masodrendd linearis rekurziok ismert
elmélete szerint levezette az altalanos tag képletét, amelyre valami ilyesmit kaphatott:

3n1—3 3n -1
a2+T(a2—a1), vagy a1—|—T(a2—a1).

Innen pedig méar adodik az allitas. A képleteket az 1. megoldas alapjan is gyorsan meg lehet kapni, tehat nincs sziikség kiilonosebb
tudastobbletre. Sokan azért vesztettek pontokat, mert a bizonyitas elején pontos indoklas nélkiil k6zolték, hogy az a ,legrosszabb”
eset (tehat a sorozat akkor a legkisebb), ha a1 = 1, az = 2, és csak erre a specialis esetre szamoltak ki a képletet. A végss
formulabol lathato, hogy ez a feltételezés valoban megalapozott (hiszen pl. a masodik alakbdl lathato, hogy an akkor minimalis,
ha a1 és (a2 — a1) minimalisak és mindkét érték legalabb 1, amikor tehat valoban a1 = 1 és a2 = 2), de az ilyen ,természetesen
hangzo” feltételezéseket mindig indokolni kell.

3. Szintén t6bbszor el6forduld ennél sokkal silyosabb hibat kovettek el azok, akik teljes indukcios bizonyitasukban az allitast
lényegében két egyenlGtlenség kiilonbségeként vélték igazolni. EgyenlStlenségeket nem lehet kivonni.



