I. megoldas. Legyen a haromszog beirhato korének kozéppontja O, sugara pedig r. Ekkor a haromszog teriilete
a+b+c

r—a vagyis a feladat feltételébdl:
a+b—c
r= —
2
adodik. Ha a haromszog cstcsait a szokasos moédon A, B, C jeloli, a beirt kornek az oldalakon 1év6 érintési pontjai
b—
pedig D, E és F, akkor CD = CE = %. (Ennek bizonyitasa megtaldlhato pl. Kiss Gy.: Amit jo tudni a

hdromszdgekrdl, KoMaL, 2002/3. szam, 130-139. old.)
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Az ODCE négyszog tehat rombusz, mert minden oldala ———— hossz1, tovabba van két derékszoge, mert a kor

érintGje merdleges az érintési pontba huzott sugarra. Ezért ODCE négyzet, vagyis az ABC haromszog C-nél 1évs
szoge derékszog.
Ez egyuttal a haromszog legnagyobb szoge is, tehat a keresett szog 90°-os.

II. megoldas. Héron képlete szerint a haromszog teriilete:

i\/(a—l—b—l—c)(a—kb—c)(a—b—|—c)(b—|—c—a).

Tehat esetiinkben

Ve+b+e)a+b—c)a—b+c)b+c—a)=(a+b+c)(a+b—c),
amibdl négyzetre emelés és (a + b+ ¢)(a + b — ¢)-vel vald osztas utan kapjuk, hogy
(a—b+c)bt+c—a)=(a+b+c)(a+b—2c).

Ezt atalakitva ¢ — (a — b)? = (a + b)? — ¢ adodik, amib6l ¢*-et kifejezve kapjuk, hogy ¢ = a® + b%.
Ez Pitagorasz tételének megforditasa szerint azt jelenti, hogy a haromszog c oldallal szemkozti szoge derékszog.
Nyilvanvalo, hogy ez a derékszog egyben a haromszog legnagyobb szoge is.



