Megoldas. Helyettesitsiink] z helyébe (a+ 2)-t:

a:\/4_3\/4_3\/m2\/4_3\/4_3\/m.

Legyen f(z) = V4 — 3z. Azt az a értéket keressiik, amelyre a = f(f(f(a))).

Ha a = f(a), akkor ez nyilvan teljesiil. a = f(a) akkor all fenn, ha aza > 0, a < 3 feltételek mellett a®+3a—4 = 0,
amibdl a = 1, tehat z = 3.

Meg kell vizsgalnunk, hogy ezen kiviil van-e még olyan a, amely eleget tesz az a = f ( f ( f (a))) egyenletnek.
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a nem lehet negativ, mert eleme f értékkészletének, ezért elegends a tovabbi a megoldasokat a [0; 1), illetve [ 1; g]
intervallumokban keresni. A

f a[0;1) intervallumbol szarmazo6 az elemeket (1;2] intervallumba viszi, az (1; 5} intervallumbol eredéket pedig
[0; 1)-be.

Ezért a € [0;1) esetén f(f(f(a))) € (1;2]; a € (1;2] esetén pedig f(f(f(a))) € [0;1) (feltéve, hogy értelmes a
kifejezés). Ez pedig azt jelenti, hogy az egyenletnek nincs mas megoldésa.

Megjegyzés. Hianyos az az indoklés, amely szerint

a=f(f(..-(f(a)...)))

csak akkor lehetséges, ha a = f(a). Tébb bekiildé egyszertisitette ily modon a feladat megoldasat, természetesen
hibasan. Ez még monoton fliggvények esetén sem feltétleniil igaz. Az f(z) = —z fiiggvény monoton, mégsem igaz,
hogy f(f(:t)) = z csak akkor allhat fenn, ha @ = f(z) (hiszen f(f(:t)) = z minden z-re). Ugyanigy elképzelhets, hogy
a# f(a),a# f(f(a)),de a= f(f(f(a))). Llyen — bar nem monoton — fiiggvényekrsl szol a B. 3541. feladat (K6MaL
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2003/2. sz., 89. oldal), ahol a megjegyzésben példaul az f(x) = z_ ) fiiggvény szerepel és modszer is lathato ilyen

20 + 7
tulajdonsagu elstfoku tortfiiggvények készitésére. A B. 3481. feladatban vizsgalt f(z) = — s

T+ 3

fiiggvény is ilyen,
éppen ezen a tulajdonsidgon mulik a feladat megoldasa (K6MaL 2002/1. sz., 40. oldal).

!Ezzel a helyettesitéssel megkaptuk a B. 3579. feladatot, amelynek a megoldasa a KoMaL 2003/3. szamanak 153. oldalan olvashato.



