Megoldas. Ha adott a haromszog K keriilete és a ¢ oldala, akkor ezzel adottnak vehet6 masik két oldalanak
Osszege, a + b is. Hosszabbitsuk meg a BC' oldalt C-n tul és mérjiik fel ra a b-t. Igy az ABD haromszoget kapjuk. Az
ACD haromszog két oldala b, ezért egyenls szara és mivel a szarszog melletti kiilsé szoge -y, azért

DAC< = ADC< = %

c B

A szerkesztés menete: Felvesszikk a BD = a + b szakaszt és D-ben ramésoljuk a ~ szog felét. B koré c¢ sugara
kort szerkesztiink. Ahol metszi a % sz0g masik szarat, ott van az A pont. Az AD szakasz felez6merslegese és DB

metszéspontja C.

Diszkusszio: A megoldhatosagnak nyilvan feltétele, hogy a keriilet legyen nagyobb a ¢ oldalnal és v < 180°.
A héaromszog-egyenlStlenség miatt sziikséges, hogy a 4+ b > ¢ teljesiiljon, vagyis a keriilet legyen nagyobb a ¢ kétszere-
sénél.

Az ABD haromszogben adott két oldal és a kisebbikkel szemkozti sz6g. Legyen DAB< = §. A szinusz-tétel miatt

a+ b)sin 2
sing = @ D)sing
c
(Itt (a +b) = K — ¢, tehat sin o értéke csak a megadott adatoktol fiigg.) Ha ez az érték nagyobb, mint 1, akkor nincs
megoldas; ha egyenl 1-gyel, akkor egy megoldas van; és ha kisebb, mint 1, akkor két egybevagd megoldas van (1d. 2.
megjegyzés).
Megjegyzések. 1. Ha mésképpen indulunk el, akkor egyszertibb a megoldas szerkezete. A szinusztétel szerint

C

~ sinvy’
tehat az ABC haromszog k koriilirt kore megszerkeszthets. A C cstcs igy rajta van a k koron, méasfelsl CA+C'B = a+b
miatt az A, B fokuszu, (a+b) nagytengelytd ellipszise. A kor és az ellipszis metszéspontjai a szimmetrikus elrendezés
miatt most egyszertien megszerkeszthetsk.

2. Az abra szimmetriadjanak nyilvanvalo kovetkezménye, hogy ha van megoldésa a feladatnak, akkor az igy egyér-
telmitien meghatarozott, mivel ABC; és ABCs tiikrosek. A kozolt megoldas zarokozleménye szerint ebben az esetben
,két egybevagd megoldas van”.

Valoban, a B kozéppontt, ¢ sugaru kor az A; és As pontokban metszi a D-bdl induld, a D B-vel % szoget bezaro
felegyenest. Az dbra jelolései szerint legyen BA; Ao<t = BAs A1t = §. Mivel BDAs<t = HAs D = %, azért BH A< =

7. Igy az A1 BC és az A; BH haromszigek egy oldala (c) és ezzel szemkduti szoge (7) megegyezik, de még egy szogiik
egyenld, mert:

DALC< + CA B + BA Ayt = 180° = BC A, <t + C Ay B<t + A1 BC,
1 +0=7+A4BC<,

lLd. Kiss Gybrgy: Amit j6 tudni a kupszeletekrdl I-I1., K6MaL 2004/8. sz., 450. oldal, 2004/9. sz., 514. oldal; illetve honlapunkon
(www.komal.hu).



amibsl A{BC<1 =6 — % A BAsH szbg is § — %—Vel egyenld, ezért A1 BC< = BAsH<.

Az egybevagosag egy masik bizonyitasa lathato a boriton: A DA,C, DAsH és az A1 As B egyenls szért haromszogek
alapjainak felez6pontja legyen rendre E, F' és G. Ekkor:

— DA —— DA+ A1 A, A1 As DA,
E == 6 = — e
5 és FG 5 5 5

tehat DE = FG. A parhuzamos szel6k tételébsl kovetkezik, hogy DC = HB = b. Igy OB = DB—DC = (a+b)—b = a.
Hasonléan DH = a. Tehat a C A1 B és a HBAs haromszogek mindharom oldala megegyezik, ezért a két haromszog
egybevago.






