I. megoldas. Osszuk a vendégeket két csoportba aszerint, hogy 4-nél kevesebb vagy tobb ismeretséget szereztek.
Ekkor az elsG csoport négy tagja Osszesen 1 +2 43+ 3 =9, a tobbiek pedig 5 + 6 4+ 6 + 6 = 23 ismeretséget szereztek
az este folyaman.

A vendégség soran kialakult ismeretségeket kiilonboztessiik meg aszerint, hogy azonos vagy pedig kiilonb6z6 cso-
portba tartozok kototték-e: hivjuk az el6bbieket belsd, utébbiakat pedig kiilsé ismeretségnek. Egy csoport tagjai altal
kotott ismeretségek Osszege a kiils§ kapcsolatok szaméanak és a bels§ kapcsolatok kétszeresének az Osszege, hiszen a
csoporton beliil egy belsd ismeretség 2, egy kiils6 pedig 1 ismeretséget jelent. Nyilvanvalé tovabba, hogy a két csoport
kiils6 ismeretségeinek a szama egyenld. Ekkor

(1) 9=2B +K,
(2) 23 =2By + K.

A két egyenlet kiilonbségét 2-vel osztva By — By = 7 adodik. Egy négytagu tarsasagban viszont legfeljebb 6
ismeretség kothetd, ezért 0 < By, Bs < 6, tehat Bo — B; = 7 nem lehetséges. A kapott ellentmondés mutatja, hogy
valamelyik résztvevs tévedett.

Megjegyzés. Ha a tarsasag tagjait pontokkal, a koztiik fenndlld ismeretségeket pedig a pontokat 0sszekdts szaka-
szokkal abrazoljuk, akkor egy tugynevezett grafthoz jutunk. Az aldbbi megoldas ezt a szemléltetést és a grafelmélet
szohasznalatat koveti.

II. megoldas. Hagyjuk el a grafbol az elsfoku csticsot a belSle kiindulo éllel egyiitt. Ha az él masik végpontja
eredetileg 6-odfoku, akkor a kapott 7 cstucsu grafban az egyes csicsok fokszamai rendre: 2, 3, 3, 5, 5, 6, 6.

Ebben a gratban a két 6 fokszamu csicsbol minden tovabbi csticsba megy él (1. dbra). Ezt a két csicsot és a belsliik
kilépé éleket elhagyva olyan 5 csicsa grafhoz jutunk, ahol az egyes cstucsok fokszama rendre: 0, 1, 1, 3, 3.

1. dbra

A 0 foku cstcsot elhagyva négy cstics marad, koztiik két harmadfoka. A masik két csics tehéat legalabb masodfoka

(2. dbra), ami nem teljesiil.

2. dbra

Meg kell még vizsgalnunk azt az esetet, amikor az elsének elhagyott él masik végpontja legfeljebb 5-6dfokid. Ekkor a
megmaradt grafban harom 6-odfoku csics van. Mind a négy tovabbi csics ezekkel 6ssze van kotve, tehat mindegyikiik
legalabb harmadfokta (8. dbra). Ez viszont nem lehetséges, ugyanis miel6tt egyikiik 1-gyel csokkent volna, a négy
fokszam értéke 2, 3, 3 és 5 volt. Nem létezik tehat az adott tulajdonsagu graf, valamelyik résztvevs hibas értéket
kozolt.

3. dbra



