I. megoldas. A feladatban szerepld test elgallithatod agy, hogy a kiindulasi kocka minden lapjara egy-egy gulat eme-
liink (1. dbra). Ezeknek a gulaknak az alaplapja a kocka megfelels lapja, oldallapjaikat pedig a kocka megfelels lapjara
illeszkedd négy-négy élére helyezett sikok hatarozzak meg. A kocka szimmetridja miatt ezek a gulak egybevagoak.

1. dbra

A guilak testmagassaginak meghatarozasihoz tekintsiik a testnek egy olyan sikkal valé metszetét, amely a kocka
valamelyik élének felez6merdleges sikja. Egy ilyen sik a kockdnak harom masik, a kivalasztott éllel parhuzamos élét
is felezi, a hat gula koziil pedig négynek a cstcsat tartalmazza (2. dbra). Mivel a kocka éleire helyezett sikok 45°-0s
szoget zarnak be a kocka lapjaival, ezért az abran a-val jelolt szogek 45°-osak. Vagyis a négy kis haromszo6g mindegyike
egyenld szard és derékszogi, ezért az dbran m-mel jelolt magassdguk — ami egyuttal a gildk magassiaga is — hossza

éppen az atfogo fele, vagyis 5
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2. dbra

1-1-L 1 1
3 2 — 6’ s igy a test térfogata 1 +6 - 6= 2 térfogategység.

II. megoldas. Tekintsiik a kocka két-két testatloja altal meghatarozott Osszesen hat darab sikot. Ezen sikok
mindegyike a kocka két-két élére illeszkedik, s a kockdnak az ezen éleket tartalmazo lapsikjaival 45°-os szogeket zar be.
(Egy ilyen siknak a kocka belsejébe es része lathato a 3. dbrdn.) Ezek a sikok a kockat hat darab négyzetalapt gulara
bontjék, a kocka kozéppontja a hat gila kozos csicsa. Tiikrozziik e hat gula mindegyikét a kocka megfelels lapsikjara.
Mivel a gulék oldallapjai a kocka megfelels lapsikjaval 45°-o0s szOget zarnak be, ezért a tiikorképeik 90° — 45° = 45°-os
szOget zarnak be a megfelel lapsikokkal. Vagyis éppen a feladatunkban szerepld sikokat, és igy az azok altal hatarolt

testet kapjuk.

Tehat a kis gulédk térfogata

3. dbra



Tehat a sikok altal hatarolt konvex test 12 egybevago gulabdl all, s ezért térfogata az eredeti kocka térfogatanak
kétszerese, vagyis 2 térfogategység.

Megjegyzés. A feladatban vizsgalt test a rombikus dodekaéder (mert 12 lapja van és azok mindegyike rombusz).
A testnek sok érdekes tulajdonsaga van, ezekrdl részletes leirast talalhat az érdekl6dé olvaso pl. H. S. M. Cozxeter:
A geometridk alapjai cimi konyvének 22.4. fejezetében.



