Megoldas. Az egyszertiség kedvéért azonositsuk az egyenest a szamegyenessel. Ekkor mindegyik félegyenes vagy
»jobbra végtelen” (azaz a (+00)-t tartalmazza), vagy ,balra végtelen” (azaz a (—oo)-t tartalmazza). A pontosan ¢
szamu félegyenes altal lefedett részek (q+ 1)-felék lehetnek aszerint, hogy hany jobbra végtelen félegyenes tartalmazza
6ket (mert ezen félegyenesek szama legalabb 0 és legfeljebb q).

Ezutan indirekt modon bizonyitjuk allitasunkat. Tegyiik fel, hogy létezik a félegyeneseknek olyan elrendezése,
amelyben legaldbb g+ 2 részt fed le pontosan q darab félegyenes. Ekkor a skatulya-elv miatt van legalabb két egyméstol
kiilonbo6z6 rész, amelyeket ugyanannyi jobbra végtelen félegyenes fed le, amibdl persze az is kovetkezik, hogy a két
részt lefedS balra végtelen félegyenesek szama is egyenld.

Ha viszont a két rész I = |p,r[ és J = |s,t[, ahol a jelolést ugy vélasztjuk, hogy r < s, (lasd az dbrdt), akkor
minden I-t tartalmazo jobbra nyilt félegyenes J-t is tartalmazza, mig minden J-t tartalmazoé balra nyilt félegyenes I-t
is tartalmazza. Ezért nem lehet az adott félegyenesek kozt olyan, amelynek kezdGpontja az [r, s] zart intervallumba
esik, mert ez a félegyenes I és J koziil csak pontosan az egyiket tartalmazna. Tehat ellentmondasra jutottunk, s ezzel
a bizonyitast befejeztiik.



