Megoldas. Ha létezik olyan p primszam, hogy ptn és p < /n, akkor p? < n és (p*;n) = 1, de p* nem primszam.
Ezért ha n osztatlan szam, akkor az dsszes v/n-nél kisebb primmel oszthaténak kell lennie.

Ez a feltétel elegendd is: ha k < n és k Osszetett, akkor k-nak van Vk-nal nem nagyobb primosztdja; ez a primosztod
kisebb, mint v/n, igy Osszetett k-ra (k;n) > 1.

n = 3 és n = 4 nyilvan osztatlan.

Ha n > 5, akkor — a primszamok névekvs sorozatét pi,pa,...-vel jelolve — a y/n-nél kisebb primek legyenek
P1,P2, - - -, pi- Ha n osztatlan szam, akkor az el6bbiek szerint n = a-py -pa-...-p; (a € NT) és nyilvin n < pf_H, tehat
PLoP2c.- i S D

Csebisev tétele szerint p; 1 < 2p; és p; < 2p;_1, ezért ha i > 3, akkor
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igy 2-3-5 > 8 miatt ¢+ < 4. Mivel ¢ > 1, négy eset van:

a) i=1,ekkor 5 <n <9 (v/n < 3 miatt; és mindig csak az 4j lehetséges n-eket vizsgéljuk) és 2 | n sziikséges. A
megfelel§ szamok a 6 és a 8.

b) i=2,ekkor 10 <n <25 és2-3=06|n sziikséges. A lehetséges szamok: 12, 18 és 24.
¢) i=3,ekkor 26 <n <49 és2-3-5= 30| n sziikséges, igy csak az n = 30 felel meg.
d) i=4,ekkor 50 <n <121 és2-3-5-7=210| n sziikséges, ami nyilvan lehetetlen.

Az el6bbiek szerint a fent felsorolt szamok mind osztatlanok, ezért 6sszesen 8 darab 2-nél nagyobb osztatlan szam van:
3,4, 6,8, 12, 18, 24, 30.



