Megoldas. Annak érdekében, hogy minél egyszeriibb legyen a megoldas, valasszuk a kocka élhosszusagat 1-nek.
Legyenek a négyzetek egybevagoak, a kdzéppontjaik essenek egybe az 6ket tartalmazéd kockalapok kézéppontjaival, az
oldalaik pedig legyenek parhuzamosak a kockat hatarolo lapok oldalaival (1. eset) vagy azok atloival (2. eset).

Mindkét lehetSséget megvizsgaljuk.

Ha a négyzet oldalai parhuzamosak a kocka éleivel, akkor az I. dbra szerinti testet kaphatjuk. Ezt a testet a
6 négyzeten kiviil 12 négyszog és 8 haromszog hatarolja. A 12 négyszog a négyzetek felvétele miatt biztosan téglalap.
Ha ezek a téglalapok egyben négyzetek is, akkor a haromszogek is szabalyosak.

1. dbra

Ez pontosan akkor teljesiil, ha az oldalak belsejébe irt négyzetek oldalai ugyanolyan hossztisagiak, mint a két
szomszédos lapra irt négyzetek legkozelebb esG csucspontjainak a tavolsaga. Készitsiink el egy alkalmas sikmetszetet

(2. @bra). Ez nem mas, mint egy négyzetbe irt szabalyos nyolcszog. Ha a nyolcszog oldalat x jeloli, akkor a befoglalo
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négyzet oldala (\/5 + 1):10, tehat a beirt négyzet oldalhosszisaga, x = . Igy tehat a feladat elSirasainak megfelels

testet kapunk.

—
X

2. abra

Ha most gy vessziik fol a négyzeteket, hogy oldalaik a megfelels lapok atloival parhuzamosak legyenek, akkor egy
lehetséges konstrukcié a kovetkezs:

1
Osszuk fel a kockat 64 db 1 éld kockara. A keletkezett racspontok koziil valasztjuk ki a test csicsait a korab-

ban emlitett specialis modon. (Minden lap belsejében olyan réacsnégyzetet vesziink fel, amelynek oldalai az atlokkal
parhuzamosak, kozéppontjuk egybeesik a lapkozépponttal. Ez egyértelmt, minden oldalon pontosan egy ilyen van.)
Ekkor a kockdban a 8. dbra szerinti testet kapjuk.



3. dbra

A négyzetek természetesen szabélyosak, a hatszogek pedig egy-egy, a kocka cstcsara illeszkeds 2 x 2 x 2-es kocka
szabalyos hatszog sikmetszetét adjak. Ezekr6l a hatszogekrél lathatd, hogy oldalaik és szogeik egyenlék, és minden
oldaluk merd6leges a kiskocka hataron levs cstucsabol indulo testatlojara (4. dbra).

Megjegyzés. Ez a két test még a specialis elhelyezkedési négyzetekkel kaphaté lehetSségek koziil sem az Osszes. Az
els6 esetben két szemkozti lapon a négyzetek akarmelyikét 45°-kal elforgatva ismét megfelels testet kapunk, mert a két
szemkozti lap kozott egy szabalyos nyolcszog alapa hasab talalhato, amely ,nem érzékeny” a szimmetriatengely koriili
45°-0s elforgatasra. Ha a két szemkozti négyzetet forgatjuk el 45°-kal, tovabbra is ugyanazt a testet kapjuk, csak a
két elforgatott négyzet méas helyzetben lesz a sajat kockalapjan. Ha pedig csak az egyik négyzetet forgatjuk el, akkor
egy ujabb testet kapunk, amely tovabbra is rendelkezik a sziikséges tulajdonsagokkal (5. dbra). Tovabbi megoldast
lathatunk a cimlapon.

5. dbra



