Megoldas. A négyszog cstcsait jelolje A, B, C és D, az oldalfelezd pontokat pedig E, F', G és H az 1. dbra
szerint. A két kozépvonal M metszéspontjat az oldalfelez pontokkal 6sszekotd szakaszok sulyvonalak abban a négy
haromszogben, amelyekre az M-et a csicsokkal Osszekots szakaszok osztjak a négyszoget. Ezek a szakaszok tehét
rendre felezik az egyes haromszogek teriiletét. Ebbdl kovetkezik, hogy

t

(1) [EAFM] + [HMGC) = [DEMH] + [MFBG| = .,

ahol t az ABCD négyszog teriilete. ([FAF M| annak a négyszognek a teriiletét jeloli, amelynek csicsai F, A, F és M,
a tovabbi tagok jelentése hasonlo.) Ez kovetkezik abbol, hogy mind a négy par egyenld teriiletti haromszog egyike a
fenti Osszeg bal, a masika pedig a jobb oldalan szerepel.
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Valasszuk az egyszertiség kedvéért a teriiletmérés egységének a 180 m>2-t. Ekkor az ismert teriiletdi négyszogek
rendre 2, 4 és 5 egység teriilettiek. Az (1) egyenlGség szerint harom eset lehetséges attol fiiggsen, hogy az ismeretlen
teriiletd negyedik rész melyik ismert teriiletd kis négyszoggel van ,atlosan” szemkozt a harom koziil. Ezek az esetek
lathatok a 2/a., b., c. dbrdkon. Megmutatjuk, hogy koziiliik kett6 nem johet létre.
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2/a. dbra 2/b. dbra 2/c. dbra

Ismeretes, hogy egy négyszog oldalfelez6 pontjai paralelogrammaét hataroznak meg, melynek teriilete fele a négy-
szogének. Az ABC D négyszog kozépvonalai atlok ebben az EFGH paralelogrammaéaban, azt tehat négy egyenld, 3
teriiletd haromszogre osztjik. E hdromszogek koziil mind a négy orokrész tartalmaz egyet, azért mindegyikiik teriilete

t
nagyobb, mint 3 (8. dbra). Ez pedig egyediil a masodik, 2/b. dbra elrendezésében teljesiil, a negyedik fivér 6rokségének

a teriilete csak 3 egységnyi, azaz 540 m? lehet.

3. dbra

Meg kell még mutatnunk, hogy ez az eredmény lehetséges, nincsen olyan tovabbi feltétel, ami kizdrna. Ehhez
megadunk egy konvex négyszoget, amelyben az egyes résznégyszogek teriilete rendre 2, 4, 5 és 3 egység.
Induljunk ki egy olyan ABCD négyszogbdl, amelynek az atloi 5 : 9, illetve 1 : 13 ardnyban osztjik egymést a
ABD
4. dbra szerint. Ilyen konvex négyszog nyilvan szerkeszthets. Ekkor ﬁ =13 ugyanis a két haromszog kézos BD
[ACD] 5
= —. Ha tehat az ABCD
(CAD] g Ha tehat az

alapjahoz tartoz6 magassidgok aradnya ugyancsak 1:13. Hasonléan kapjuk, hogy



négyszog teriilete 14 egység, akkor az atléi az 5. dbrdn lathaté modon osztjak 1 és 13, illetve 5 és 9 egységnyi teriiletid
haromszogekre. A négyszog oldalfelezs pontjait 6sszekotd szakaszok ezekben a haromszogekben kbézépvonalak, ezért az

t
ABCD négyszog csucsainal keletkezs haromszogek teriilete ezeknek az értékeknek a negyede. Végiil a 5= 7 egységnyi

7
teriiletd EFGH paralelogrammét az atloi 1 teriiletd haromszogekre osztjak (6. dbra). Az egyes részek teriilete igy
valéban

[MEAF)] = [EAF] + [EFM) =
[MFBG) = [FBG] + [FGM] =
[MGCH] = [GCH] + [GHM] =

[MHDE) = [HDE) + [HEM) =

A negyedik testvérnek tehat 540 m? rész jutott.

6. dbra



