I. megoldas. Legyenek a haromszog szogel a szokésos jelolésekkel a, B, v. A szinusz-tétel szerint

sin ABY < B ﬂ B Q B sinCZY <
sinAYB< AB CZ sinCYZ<

Mivel AY B«+CY Z< = 180°, azért a két sz0g szinusza egyenls, tehat sin ABY < = sin CZY <. Mindkét sz6g 180°-nal
kisebb, ezért két eset van.

1. dbra

1. ABY < = CZY <. Ekkor a BXZY négyszog szemkozti szogeinek Gsszege:
ABY <+ XZY<1 = ABY <+ 180° — CZY <« = 180°,

tehdt BXZY hirnégyszog, igy cstcsai valéban egy kordn vannak.

2. ABY < =180°—-CZY «. Ekkor ABY « = 8, igy AZC< = . De AY C egyenl6 szart haromszog, mert AY =Y C,
ezért CAY << = v, és a+ [+~ = 180° miatt ZC A< = «. Viszont X és Y bels6 pontok, ezért « = BAC< > YAC< =~
és v = BCA< > ZCA< = a. Az egyenlGtlenségek élesek, ezért ez az eset nem lehetséges. Méas eset nincs, az allitast
belattuk.

Megjegyzés. Mivel a Z pont a héromszog belsejében van, AZC< > AXC< > ABC<, tehat a 2. eset nem fordulhat
els.

II. megoldas. Mivel AY = Y, azért az AY C haromszog egyenld szaru, alapja AC; legyen AC felezGpontja F.
Mivel AY C egyenl§ szara haromszog, azért Y F a szimmetriatengelye. Tikrozziik Y F-re az AY C haromszoget. Ekkor
C képe A, Z képe Z' és AZ' = CZ = AB. Igy a BAZ' haromszog is egyenld szari, ezért az alapon fekvé szogei
egyenlsk: ABZ'<x = AZ'B< = B. A tiikrozés miatt YZ'A< = YZC<x = 8, és igy YZX< = 180° — 8. A BXZY
négyszog két szemkozti szogének Osszege:

YBX<+YZX<=p+180° — 5 =180°,

igy a BXZY négyszog hurnégyszog, B, X, Y, Z valéban egy korén vannak.

Megjegyzés: A megoldasbol lathato, hogy a megadott feltételek csak akkor teljesiilhetnek, ha az ABC haromszog
B cstcsanal 1év6 szoge hegyesszog.



