Megoldas. Legyen a poliéder lapjainak szama ¢, éleinek szama é és csicsainak szama c.

A poliéder minden lapjan vegyiink fel egy belsé pontot. Ezeket a bels6 pontokat kossiik 6ssze az adott lap cstucsaival.
Igy kialakul 2 - ¢ darab haromszog, mivel minden él két laphoz és igy két haromszoghoz tartozik. Eszerint a kialakult
haromszogek belsd szogeinek Osszege: 2-é-180°. A kivalasztott belsé pontok koriil kialakult 360°-0s szogeket most nem
kell szamolnunk, mivel azok nem részei a feladatban 6sszegzendd szogeknek. A haromszogek tobbi szoge viszont mind
része valamelyik lapon 16v6 belsd szognek, és a lapokon 1év6 belsS szogek mind le is vannak fedve a haromszogekkel.
Tehat a keresett Osszeghez elég a haromszogek belsé szdgeinek Osszegébdl levonnunk a lapokon felvett belsé pontok
koriil kialakult 360°-os szogeket, azaz £ - 360°-ot. Igy 2-é-180° — £-360° = (é — £) - 360°-ot kapunk, ami az Euler-féle
poliédertétel miatt (¢ + ¢ = é + 2) éppen (¢ — 2) - 360°. Ezzel az allitast bebizonyitottuk.

Megjegyzés. A megoldashoz nincs sziikség az Euler-féle poliéder-tételre. Allitsuk poliéderiinket egy lapjara, majd
nagyitsuk ezt a lapot egy belsé pontjabol, a tovabbi csicsok helyzetét pedig ugy valtoztassuk, hogy a megmaradé test
konvex maradjon. El6bb-utébb elérjiik, hogy valamennyi ,levegGben 1év6” csiics vetiilete a kiszemelt lap belsejébe esik.
Levetitve ekkor a csticsokat, a konvexitas miatt kiilonb6z6 csicsok vetiilete kiilonboz6, a kiszemelt lap egy sokszogekre
torténd felbontasat kapjuk és ekézben a szoban forgd szogosszeg nyilvan nem valtozik.

Egy ilyen sikbeli halozatban pedig a szogek Osszege nyilvan (c; — 2) - 360° + ¢3 - 360°, ahol ¢; a hatéarol6 sokszog
csucsainak a szadma, co pedig a levetitett csticsoké. Mivel c¢; + c2 = ¢, az allitas valoban teljesiil.



