I. megoldas. A k; kor kozéppontjat O;-vel jeldlve az 010203 héromszog oldalaira 0102 = 3R, 0103 = 4R,
0203 = 5R adodik, mert érintkezd korok esetén az érintési pont és a korok kézéppontjai egy egyenesre illeszkednek.
A héaromszog O1-nél 1évé szoge tehat Pitagorasz tételének megforditasabol kovetkezben derékszog. Ezért a haromszog

tertlete
0102 -0103

= 6R>.
2

T

Mivel a haromszog keriilete
2s = 0102 + 0203 + 0301 = 12R,

a haromszogbe irhatoé kor sugara r = — = R.
s



2. dbra

Jelolje az 010203 haromszog beirt kérének az oldalakon 1év6 érintési pontjait a 2. dbrdn lathaté moédon Fi, Fy és



F5. Ismert (lasd pl. Kiss Gy.: Amit jo tudni a hdromszogekrdl, K6MaL 2002/3, 130-139. old), hogy ekkor
O1Fy = 01F3 =5 — 0203 =6R—-5R =R,
OyF) = OgFy = s — 0103 = 6R — 4R = 2R,
O3Fy = 03Fy =s— 0102 =6R—3R =3R.

Ez viszont azt jelenti, hogy az F; (i = 1,2, 3) pontok egybeesnek az E; pontokkal. Vagyis az 010203 haromszog beirt
kore atmegy az E; pontokon, azaz megegyezik az Fy E2F3 haromszog koré irt korrel.

Ezért az E1 EoE3 haromszog koré irt korének sugara R, tehat ez a kor egybevagd ki-gyel.

0 Koltai Péter (Révkoméarom, Selye J. Gimu., 12. évf.) dolgozata alapjan

II. megoldas. Miutan belattuk, hogy az 020103 sz6g derékszog, a kbvetkezs tton is befejezhetjiik a bizonyitast:

Mivel O1FE3 = O1FEy = R, azért az O1FF3 derékszogi haromszogben FoFEs = V2R. Az ExO3F; és E305F;
egyenl6 szaru haromszogek szarszogeinek osszege 90°, tehat az alapon fekvs szogeik Osszege — az 1. dbra jelOléseit
hasznéalva — 2a + 2 = 270° és igy

270°

Es B Ey<t = 180° — (a + B) = 180° — = 45°.

Az FE\ E,E3 haromszog koré irt kor sugarat Rp-vel jeldlve az ismert képlet alapjan kapjuk, hogy V2R = FoEs =
2RE sin45°, ahonnan Rp = R adodik, ami éppen a bizonyitando allitas.
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