Megoldas. Szamitsuk ki a szakaszok hosszat a haromszog oldalainak a segitségével.

C b FDE H A

Jelolje a haromszog oldalait a szokdsos moédon a, b és c. Ha a = ¢, akkor a D, F, F' és H pontok egybeesnek,
ebben az esetben az allitas nyilvan igaz. Egyébként pedig az altalanossig megszoritdsa nélkiil feltehetjiik, hogy a > c¢;
ekkor a C, F, D, E, H pontok ebben a sorrendben kovetik egymast a C'A félegyenesen. A szogfelezd-tétel szerint

CD = b. Igy
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Mivel a beirt kor az E pontban érinti a b oldalt,

b a+b—c b a-—
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Veégiil irjuk fel a Pitagorasz-tételt a CHB és a BH A derékszogii haromszogekben; ebbél a? —CH? = ¢* — (b — CH)2.
(Ha az A-nal tompaszog van, akkor b — C' H negativ, de az egyenl@ség akkor is fennall.) Négyzetre emelve és rendezve
a kovetkez6t kapjuk:

a® +b% -2 i} a’® — 2
CH_T’ ezéert FH =CH —CF = 5
Ezutan mar kénnyen ellenérizhetjiik, hogy az FF' szakasz valoban az F'D és F'H szakaszok mértani kozepe:
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