I. megoldas. Az egész szamokat 1-t6l 10™-ig egyesével leirva a leirt szamjegyek szamat jeloljik A, -nel, a leirt
nullak szamat pedig B,-nel. Ezzel a jeloléssel a feladat allitdsa: A, = B,,+1. Jelolje tovabba tetszbleges k pozitiv egész
szam esetén ay a pontosan k jegybdl allé pozitiv egész szamok szamjegyeinek a szamat, illetve by a kozottiik elforduld
nullak szamat. Mivel 1-t6]1 10™-ig leirva az egész szamokat, az Gsszes 1-jegyt, 2-jegy, . .., n-jegyd pozitiv egész szamot
és végil magat a 10™-t irjuk le, azért

(1) Apn=a1+az+...+ap+n+1 (al0” n+1 jegybdl all),
B, =b;+bs+...+b,+n (al0"ben n db 0 talalhato), azaz
(2) Byyi=b1+by+...+byp1+n+1

Tudjuk, hogy a; = 9. Tetszbleges k > 2 esetén a pontosan k szamjegybdl 4ll6 pozitiv egész szdmokban az elsé szadmjegy
9-féle lehet (0 nem lehet), a tobbi pedig egymastol fiiggetleniil 10-féle, azaz aj, = 9 - 10*71 - k.

Nyilvan b; = 0. Tetsz6leges k& > 2 esetén a pontosan k szamjegybdl all6 szdmokban a 0-kat helyiértékenként
szamlalhatjuk meg: az els§ szamjegy nem lehet 0, azaz a masodik szamjegytol az utolsoig valamelyiket kivalasztva (ez
(k — 1)-féleképpen tehets meg) és azt O-nak tekintve az els§ szamjegy 9-féle lehet, az els6 és a kivalasztott kivételével
a tobbi pedig 10-féle egymastol fiiggetleniil, azaz by = (k — 1) -9 - 10572,

Ezzel azt kaptuk, hogy tetszGleges k pozitiv egész szam esetén ay = bgy1; mivel by = 0, az (1) és a (2) alapjan
Ay = By is teljesiil.

0 Filus Tamds (Szeged, Radnoti Miklos Kisérleti Gimn., 10. évf.)

II. megoldas. Egészitsiink ki minden szamot — a 10™ kivételével — n-jegytre ugy, hogy az elejére 0-kat irunk.
Ekozben 6sszesen = db 0-t irunk le. Ekkor a leirt szdmjegyek szama is Gsszesen z-szel né. Elegend6 megmutatnunk,
hogy A+ 2 =B +z.

Egy (esetleg kiegészitett) n-jegyi szam leirasahoz n db szamjegy sziikséges, tehat 10"~ db n-jegyi szam leirasahoz
10"~ . n szamjegyet kell leirni: A +2 = 10""! - n.

A 10™ leirdsdhoz n db 0-t kell leirni, ami ugyanannyi, mintha a 0-t irnank fel n-jegyd szamként. Ha pedig 0-t6l
(10™ —1)-ig felirunk minden szamot és kiegészitjiik n-jegytivé tgy, hogy 0-kat irunk az elejére, akkor minden szamjegyet
minden helyiértéken ugyanannyiszor irunk le, tehat Osszesen is ugyanannyiszor irunk le minden szadmjegyet; ezért a
leirt 0-k szadma az Osszes leirt szdmjegy szdmanak egytizede. Egy n-jegyd szam leirdsdhoz n db szadmjegy szilikséges,
igy 10™ db n-jegyt szam (0-tol 10" — 1-ig) leirasahoz 10™ - n db szamjegyet hasznalunk f6l. A korédbban leirtak miatt
10-n =10"""1.n,vagyis B+ =10""1 . n=A+2z.

0 Nagy Akos (Budapest, Szent Istvan Gimn., 10. évf.)

az igy leirt szdmjegyek egytizede 0, tehat a leirt 0-k szdma



