Megoldas. Tegyiik fel, hogy az allitassal ellentétben a haromszog nem szabalyos. Ekkor van két kiilonb6z6 hosszu-
sagu oldala. Az altalanossag megszoritasa nélkiil feltehetjiik, hogy a = BC < AC = b. Legyen b — a = ¢, P pedig

olyan pont a haromszog belsejében, melynek a C' csucstol vald tavolsaga, PC = § < < (1. dbra). A BCP haromszogre

felirva a haromszog-egyenlGtlenséget kapjuk, hogy PB < PC + CB = a + §. Hasonloképpen az AC P haromszogbdl
kapjuk, hogy AC < AP + PC, vagyis PA > AC — CP = b — §. Ekkor azonban

PA-PB>(b-§6)—(a+d)=ec—-20>6=PC,
tehat PA > PB + PC, és ezért a PA, PB, PC szakaszokbo6l nem szerkeszthet6 haromszog. Ez az ellentmondas

igazolja, hogy ABC csak szabélyos haromszog lehet.

c
PA> PB+ PC

P

1. dbra

Meg kell még mutatnunk, hogy ha ABC szabalyos haromszog, akkor a PA, PB, PC szakaszokbol mindig szer-
keszthet6 haromszog. Legyen a = AB = BC = CA. Ismert, hogy egy haromszogben 1év6 szakasz révidebb, mint a
haromszog leghosszabb oldala (ennek bizonyitasat lasd pl.: Geometriai feladatok gyijteménye I., 170. feladat), ese-
tiinkben tehdt a PA, PB, PC szakaszok mindegyike révidebb, mint a. Masrészt viszont az APB, BPC és a CPA
haromszogekbdl (2. dbra) a haromszog-egyenlStlenség alapjan kapjuk, hogy a szakaszok koziil barmelyik kettd egyiit-
tesen hosszabb, mint a. Tehat a PA, PB, PC szakaszokbol mindig szerkeszthet$ haromszog.
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2. dbra
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dolgozatat felhasznalva

Megjegyzés. Ha az ABC héaromszog szabalyos, akkor belsé P pontokra egy jol ismert fogéssal meg is szerkeszthets
a PA, PB, PC oldalt haromszog. Forgassuk el az A koriil az ABC haromszoéget +60°-kal. Ha P képe P’, akkor
az APP’ haromszdg szabélyos, tehat PP’ = PA. Masfelsl a B elforgatottja C, azért PB = P'B’ = P'C. A PCP’
haromszog tehat megfelel a feltételeknek, oldalai PC, PA = PP’ és PB = P'C.

c’ Cc=nB

3. dbra



