Megmutatjuk, hogy a valasz igen, létezik olyan kobszam, amely 2002 db egyessel kezd&dik. Legyen 111...1 = a.

2002 db
Ennek a jelolésnek a segitségével az allitasunk igy is megfogalmazhato: van olyan k pozitiv egész kitevs, amelynél van

kobszam a - 10 és (a + 1) - 10F kozott, vagyis amelynél van egész szam Va - 105 és {/(a + 1) - 10% koudtt.
Ha e két szam kiilonbsége legalabb 1, akkor biztosan van kettGjlik kozott egész szam. Nézziik tehat a kiilonbséget:

(a+1)-10F — Va-10F = {/(a+ 1) - V10k — Ja - V10k =
- (YfaT1) - Va) - VIR
1

Va+D - ya
nal is nagyobb lesz. Az ilyen k szamok esetén a szorzattd atalakitott kiilldnbség nagyobb, mint 1. Ezzel allitdsunkat
bebizonyitottuk.

A zarojelben allo kifejezés pozitiv, a V10 érteke pedig tetszblegesen nagy lehet, igy elég nagy k esetén

Metzing Andrds (Pécs, Lebwey Klara Gimn.) megoldasa alapjan

Megjegyzés. A megoldas soran sehol nem hasznaltuk ki az a szam eredeti értékét, vagyis az allitas altalanosabban is
igaz: akdrhogy adunk is meg egy pozitiv egész szdmot, mindig talalunk hozza olyan kobszamot, amelynek a tizes szam-
rendszerbeli alakja a megadott szdmmal kezd&dik. J6l nyomonkovethets, hogy a harmadik hatvany specialitasat sem
hasznaltuk ki, azaz kobszam helyett mondhatnank az allitdsunkban akirmilyen teljes hatvanyt. Végiil a megoldasbol
az is latszik, hogy végtelen sok (kob)szam létezik a kivant tulajdonsaggal.



