A feladat kérdésére igenls a valasz: ilyen sorozat létezik. Az alabbi ,,0ndokumentald” sorozat: 1, 2, 2, 3, 3, 4,
4,4, 5,5,5,6,6,6,6,7, 7,7, 7, ... onmaga gyakorisdgsorozata is, és igy persze minden k-ra létezik k-adrendi
gyakorisdgsorozata: a sorozat maga.

Az ay, sorozatot teljes indukcioval adjuk meg tgy, hogy értékei 1-gyel kezdve a pozitiv egész szamok, a sorozat
pedig monoton névs. Az ay sorozattal egyiitt egy my sorozatot is épitiink, ezek azok a helyek, ahol az aj sorozat
nugrik”) el6szor veszi fel a k értéket: mqy =1, mo =2, mg =4, my =6, ms =9, ...

Legyen m; = 1 = ay. Legyen most n > 1, és tegyiik fol, hogy az my, sorozat értékeit mar megadtuk, ha 1 < k < n,
mégpedig ugy, hogy k < my. (Ez n = 1l-re teljesiil.) Ez persze azt jelenti, hogy az a; sorozat elemeit is megadtuk,
ha i < m,_1. Az indukciods feltevés szerint tehat n — 1 < m,,_1, és igy a,,—1 értéke is definidlt. Legyen most m,, =
Mp—1+an—1, legyen a; = n—1,ham,_; <i < m, éslegyen a,,, = n. Mivel az indukciés feltevés szerint n—1 = my,_1
és ap—1 > 1, azért tovabbra is fennall, hogy n < m,,.

Végiil a sorozat készitése alapjan vildgos, hogy ar = n — 1 pontosan akkor teljesiil, ha m,—1 < k < m, =
Mp—1 + Gn—1, tehét éppen a,_1-szer, ezért fi = ar valdoban minden k-ra fennall.



