A skatulyaelv szerint létezik két olyan megoldas, (z, y) és (u, v), amelyre ¢ osztdja a 0-t6l kiilonb6z6 x —u és y — v
szamoknak, azaz x — u = tc, y — v = sc. Az a nem lehet négyzetszam, hiszen a c legfeljebb |c|-féleképpen irhato fel
két négyzetszam A? — B? = (A + B)(A — B) kiilonbségeként. A B. 3449. feladat megoldasihoz fiizstt megjegyzés
szellemében tekintsiik ismét a v = n + kv/a alakt szamokat, ahol n és k tetszoleges egészek, és vezessiik be a
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jeloléseket; konnyen belathato, hogy ekkor, v/a irracionalis lévén, ezeknek a szamoknak egyértelmi a felirdsa, és
N(v8) = N(v)N(9) teljesiil. Esetiinkben a « := x + y+/a, 6 := u + vv/a szdmokra

¢ = N(7)N(6") = N(76").
Itt
16* = (2 + /@) — vy/@) = (zu — ayo) + (yu — zv)/a =
= (u(u + tc) — av(v + sc)) + (u(v + s¢) — v(u + tc))yva =
= (u? — av® + c(ut — avs)) + c(us — vt)v/a = c((1 + ut — avs) + (us — vt)\/a).

A B:= (1 +ut — avs) + (us — vt)y/a jeldléssel élve igy
¢ = N(c¢B) = N(c)N(B) = *N(B),

tehat N(B) = 1. Tételezziik fel, hogy 8 = 1; az egyértelmi felirhatosag miatt ekkor ut — avs = 0 és us — vt = 0. A két
egyenlGség alapjan: ut - us = avs - vt, ahonnan st # 0 miatt u* = av?, ellentmondas, mivel a nem négyzetszam. Mivel
B#1,az (z +yva)B™ szamok (m =1, 2, 3, ...) mind kiilonbozok, és

(CL‘ + y\/a)ﬁm =Tm + ym\/a
alakba irhatok, alkalmas z,, és y,, egészekkel. Ezekre pedig
N(zm +ymva) = N(z +yV/a)N(B)" =c- 1" =c

miatt 22, — ay?, = c teljesiil.



