Legyenek a szdmok a1, ag, ..., ai3. Feltétel szerint a; + as + - - - + a1z = 6N. Vonjuk ki a szamok 13. hatvanyanak
Osszegébll a szamok Osszegét:
a%g—al—l—aé?’—az—i----—i—a}g—a13—|—a1+a2—|—---—|—a13:

=ai(a}? — 1) +az(ad® — 1+ -+ +aiz(ajs — 1) + 6N.
Altalaban igaz, hogy

a(a? —1) = a(a® = 1)(a® +1) = a(a® = 1)(a* + a®> + 1)(a® + 1) =
=ala+1)(a—1)[(@*+a®+1)(a®+1)].

Lathatjuk, hogy minden egyes tagban kiemelhets egy a;(a; + 1)(a; — 1) alaka szorzat. Ez pedig nem més, mint 3
egymas utan kovetkezG szadm szorzata, ami mindig oszthato 6-tal.
Mivel a tagok mindegyike oszthato 6-tal, igy az egész Osszeg is.
Blaské Jan (Budapest, Szlovak Gimn., 10. o.t.)

Megjegyzés. A megoldas lényege az, hogy egy szam 13-dik hatvanya ugyanazt a maradékot adja 6-tal osztva, mint
maga a szam. Ez az allitds a megoldasban felirt algebrai azonossag mellett esetszétvalasztassal vagy az Euler—Fermat-
tétel segitségével is bizonyithat6. Ennek a 6-ra vonatkozo esete azt jelenti, hogy tetszéleges n szamra n® és n ugyanazt
a maradékot adjak 6-tal osztva. Ebb6l az a'® = a - a® - (a3)3 és a-a-a’ tovabba a - a-a = a?, illetve @ ugyanazt a
maradékot adjak 6-tal osztva.



