I. megoldas. Végezziik el az alabbi ekvivalens atalakitasokat a feladat kiindulé azonossagan:

ahola+b+c#0,a#0,b#0, c#0.

abc = (a + b+ c)(ab + ac + be) = a®b+ a®c + abe + ab® + abe + b*c + abe + ac® + be?
0 = (a®b + a’c) + (abe + ac?) + (ab® + abe) + (b*c + be?) =
= (b+c)(a®*+ac+ab+bc) = (b+c)(a+c)(a+b).

Egy szorzat csak akkor lehet 0, ha valamelyik tényezdje 0, igy vagy b = —c, vagy a = —c, vagy a = —b. Tegyiik fel,
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hogy példaul b = —c. Ekkor viszont barmilyen n pozitiv szam esetén b2+ = és b2l genil igy
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Hasonléan bizonyithatunk a = —c vagy a = —b esetén is. n = 2-re kapjuk a feladat allitasat.

II. megoldas. Az I. megoldas szerint irjuk at a kiindulé feltételt
(%) abc = (a+ b+ ¢)(ab + ac + be)

alakbal!
Tekintslink most egy harmadfoka egyenletet, amelynek a, b és ¢ a gyokei:
(x—a)(x—=Db)(x—c)=0
23— (a4 b+ c)x? + (ab+ ac + be)x — abe =0

Hasznaljuk fel (x)-ot:

22z — (a+b+c)] + (ab+ac+be)[x — (a+b+c)] =0
[z — (a + b+ c)][z? — (ab + ac + be)] = 0.
Tehat a harmadfoku egyenlet egyik gyoke a + b + c. Ebb6l az kovetkezik, hogy vagy a =a+ b+ ¢, vagy b=a + b+,

vagy ¢ = a + b+ c. A bizonyitast az I. megoldashoz hasonldan fejezhetjiik be.
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