Az allitas nyilvan nem igaz az iires grafra; ezért tovabbiakban feltételezziik, hogy a grafnak van legalabb egy cstcsa.
Mivel ennek a csticsnak legalabb 3 szomszédja van, a csicsok szama legalabb 4.

El6szor bebizonyitjuk, hogy ha egy nem iires grafban minden csics foka legalabb 2, akkor a graf tartalmaz kort.
Képezziik csucsok egy Ag, A1, ... sorozatat a kdvetkezGképpen. Legyen Ag és A; két szomszédos csiics. Ha valamely
n > l-re A,-et mar definidltuk, akkor legyen A, .1 az A,-nek az egyik, A, _1-t6l kiilénboz6 szomszédja. Ilyen mindig
létezik, mert A, -nek a feltétel szerint legalabb két szomszédja van. Mivel a grafnak csak véges sok csticsa van, bizonyos
csucsok a sorozatban tobbszor szerepelnek. Legyen A, az els6 olyan eleme a sorozatnak, ami korabban mar szerepelt:
A, = Ay valamely k < m-re. Ekkor nyilvan m > k + 2 (a graf egyszert), és igy az A, Ag+1, - .., Am—1 csicsok egy
kort alkotnak.

Valasszuk ki most a graf egy tetsz6leges C' cstcsat. A graf tartalmaz olyan kort, amely nem megy at C-n. Ha
ugyanis a C csticsot a belSle induld élekkel egyiitt elhagyjuk, a megmarad6 graf legalabb 3 csicsot tartalmaz, és
mindegyik csics foka legalabb 2; az el6bbiek szerint ez a graf tartalmaz kort.

Ha egy C-n at nem mend kor éleit elhagyjuk, a graf esetleg tébb komponensre esik szét. Legyen K az egyik C-n
at nem mend kor, amelyre a C-t tartalmaz6 komponens maximaélis szamu csicsot tartalmaz. Megmutatjuk, hogy K
éleit elhagyva a graf Osszefiiggé marad.

Tegyiik fel, hogy K éleit elhagyva a graf legalabb két komponensre esik szét. Az eredeti grafbeli utakkal barmelyik
két komponens pontjai Osszekothetsk. A K éleinek elhagyasa utan ezekbdl az utakbol csupan K élei hianyozhatnak;
ebbdl lathato, hogy minden komponensnek van kézos csicsa a K korrel.

Legyen G az a komponens, amely C-t tartalmazza, G5 pedig egy ett6l kiilonb6z6 komponens. Mindkét kompo-
nensnek van legaldbb egy kozos csicsa a K korrel; legyen egy-egy ilyen csics D, illetve E. Két esetet fogunk vizsgalni
aszerint, hogy Ga-nek és K-nak van-e E-kiviil més kozos csicsa.

Vizsgaljuk elGszor azt az esetet, amikor Ga-nek és K-nak az E az egyetlen koz6s cstucsa (1. dbra). Mivel E-nek
legalabb harom szomszédja van, és ezek koziil csak ketts tartozik a K korhoz, legaldbb egy szomszédja Ga-ben van;
a G5 komponens tehat legalabb még egy csticsot tartalmaz. Tekintsiik most azt a grafot, amelyet ugy kapunk, hogy
G2-b6l elhagyjuk F-t és a bel6le induld éleket. Ez a graf nem iires, és minden csicsa legalabb masodfoka. A graf
tehat tartalmaz egy K’ kort. Ha eredetileg a K kor helyett ennek a K’ kornek az éleit hagytuk volna el, akkor a C-t
tartalmazo komponensnek része lenne a G graf és az F csucs is; ez ellentmond annak, hogy a G; komponens éleinek
szama maximalis.

Most vizsgaljuk azt az esetet, amikor G3-nek és K-nak E-n kiviil még legalabb egy koz0s csiicsa van; legyen egy
ilyen csics F'. Feltételezziik, hogy a K kornek a D-t nem tartalmazé EF ivén a Gy komponensnek nincs tobb csticsa;
ezt mindig elérhetjiik agy, hogy az E és F csucsot a K és G2 més, megfelel k6z0s cstcsaira cseréljik (2. dbra).

Mivel a G2 komponens Osszefiiggs, az E és F pontok OsszekdthetSk Ga-beli élekkel. Ez az ut a K kornek a D-t
nem tartalmazo EF szakaszaval egyiitt egy K’ kort alkot. Ha a K helyett a K’ kor éleit hagytuk volna el, akkor a
C-t tartalmazé komponens ismét tartalmaznd G valamennyi pontjat, és K megmarado élei révén tartalmaznd a DE
és a DF iveknek legaldbb egy-egy tovabbi pontjat is. Ez ismét ellentmond annak, hogy GG maximélis.

Tehat a K kor éleinek elhagyasa utan a graf valoban 6sszefiiggé marad.
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