I. megoldas. Ha van olyan egyenes, amelyen a megadott sikok koziil ketténél tobb megy at, akkor a létrejove
térrészek szama 8 — ha a négy sik egy egyenesen megy at —, vagy 12, ha a sikok egyike metszi a méasik harom sik k6zos
egyenesét.

Ha ilyen egyenes nincsen, akkor a sikok egyikét parhuzamosan eltolva létrejon egy djabb — korlatos — térrész: annak
a tetraédernek a belseje, amelynek az eltolt sik és a masik harom a négy lapsikja.

Ennek a tetraédernek a lapsikjai 15 részre osztjak a teret, hiszen minden csicshoz (4), élhez (6) és laphoz (4)
csatlakozik egy-egy térrész, a 15-0dik rész pedig a tetraéder belseje.

Az eltolt sikot eredeti helyzetébe visszatolva ez a korlatos térrész megsziinik, a nem korlatos részek megmaradnak,
igy azt kapjuk, hogy a négy sik a teret legfeljebb 14 részre osztja.

T6th Szilveszter (Tata, E6tvos J. Gimn., 11. o.t.)

II. megoldas. Vizsgaljuk meg, hogy n darab sikhoz egy (n + 1)-ediket véve hogyan valtozik a térrészek szama.
Ezt a sikot a meglévs n sik egy-egy egyenesben metszi; ez az n darab egyenes athalad a sikok k6zos pontjan (pontjain),
és az (n+ 1)-edik sikot legfeljebb 2n részre osztja. E részek mindegyike pontosan egy 0j térrészt hatarol, igy az (n+1)-
edik sik folvételével a térrészek szama legfeljebb 2n-nel né. Ez lehetséges is, ha az n darab egyenes kozott nincsenek
azonosak, a tér barmely egyenesén legfeljebb kett6 halad at a megadott sikok koziil.

sikok szama (n) térrészek szam
1 2
2 24+2.1=
3 4422 =
A fenti eredmény alapjan kapjuk az alabbi tablazatot: 4 8+2-3=

Ezek szerint ha négy sik egy ponton halad at, akkor legfeljebb 14 részre osztja a teret.

Megjegyzések. 1. Az els6 megoldas pongyoldbban, de nagyon szemléletesen is elmondhat6: tekintsiink egy tetraédert,
illetve azt a 15 részt, amelyre a lapsikok a teret osztjak. Ha ,nagyon” messzire tdvolodunk a tetraédertél, akkor az
ypontta zsugorodik”, a 14 darab nemkorlatos térrész viszont megmarad, igy a feladat kérdésére a vélasz 14.

2. Egy masik modszerrel is célhoz érhetiink. Irjunk a sikok kozos pontja koré egy gombot. Ezt a gdmbot a sikok
egy-egy f6korben metszik, amelyek a gomb feliiletét részekre osztjak. Minden térrésznek pontosan egy ilyen tartomany
felel meg a gombfeliileten.

A kérdés tehat ugy szol, hogy 4 darab f6kor hany részre osztja a gombfelilletet. Ha a gémb olyan P pontjabol,
amelyen keresztiil nem halad kor, a P-vel atellenes pontba hazott érintGsikra vetitjiik a gombot, akkor ismeretes, hogy
a gombfeliilet képe a teljes sik, a korok keépe pedig kor. Igy az eredeti kérdést atfogalmaztuk: legfeljebb hany részre
osztja a sikot 4 korvonal. A két feladat tehat ekvivalens, az utébbi forméajaban pedig joval ismertebb.

3. A maéasodik megoldésban az Ry = 2; R,4+1 = R, + 2n rekurziot kapjuk a létrejovs térrészek R, szamara, a
rekurzié megoldasa: R,, = n? —n + 2.



