I. megoldas. A feladat feltétele szerint 1 +xo+- - -+, = 1. A szamtani és négyzetes kozép kozotti egyenlStlenség
alapjan:
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Igy elegends az
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egyenl6tlenséget bizonyitanunk. Ehhez az (1) bal oldalan allo torteket atalakitjuk:
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Ezutan als6 becslést keresiink a
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Osszegekre.
A szamtani és négyzetes kozép kozotti egyenlGtlenség szerint:
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A harmonikus és szamtani, majd a szamtani és négyzetes kozép kozotti egyenlGtlenséget alkalmazva kapjuk:
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A (2) és (3) egyenldtlenségeket Osszeadva:
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Ezzel a feladat allitasat belattuk. Egyenlség akkor és csak akkor all fenn, ha 1 =22 =--- =z, = —.

3

IL. megoldas. Az
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egyenl6tlenségre adunk masik bizonyitast. Ehhez a Jensen egyenl6tlenséget (megtalalhato pl. Molndr Emil: Matema-

tikai versenyfeladatok gytjteménye 19471970, Tankonyvkiado, 1974. c. kényv 516. oldalan) fogjuk hasznalni: ha f(z)
konvex fliggvény, akkor

flz1) + flaz) + -+ f(zn) >f($1+$2+"'+$n).
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egyenlGség csak 1 = 9 = -+ - = x,, esetén all fenn.
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Az f(x) = : fiiggveny a (0, 1) intervallumon konvex, mert a masodik derivaltja 7:65, 0<z<l1
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esetén pozitiv. Az f(x) fliggvényre alkalmazva a Jensen-egyenlGtlenséget, adodik a kivant allitas.



