Jelolje a k-adik napon evés el6tt még meglévé mogyorok szaméat e(k), amibdl k& mogyoré elfogyasztasa utan u(k)
marad; igy

(1) e(k) =u(k)+k (k <mn).
k k
Ezutan a mokus még megeszik % darab mogyorot, tehat u(k) = % =e(k+1), azaz
100

. 3 100 . . .. , .
Tudjuk, hogy e(n) = n, igy u(n — 1) = 99 ™ Ennek, valamint (1)-nek és (2)-nek az alapjan a mokus eredeti mogyo-
rokészlete:

100 100 100 100 100 100

S=e(l)=1+u(l) =1+ —e@) =1+ ——(u(2)+2) ==1+ —— (2+ ——e(3) | =1+ — 2+ —(u(3) +3) ) == -~

(1) = 1 (1) = 14 Ggle(2) = 1+ g5 (u(2) 4 2) == 14 0 (24 g5e®) ) =1+ ¢’ (24 i) +3))

Mivel az S egész, azért 100™(n — 99) oszthaté 99" -nel. Ez két extrém esetben biztosan teljesiil: ha n = 1 (és akkor
S = 1) vagy han = 99 (és akkor S = 992 = 9801). Kénnyen lathato, hogy ez a két eset valoban megoldasa a feladatnak;
megmutatjuk viszont, hogy tobb megoldas nincs, ugyanis 2 < n # 99 esetén az oszthatosag nem all fenn.

Mivel 99 és 100 egymashoz relativ primek, azért az oszthatosag (akkor és) csak akkor teljesiil, ha n — 99 is oszthato
99" 1 -nel. Az 1 < n-re val6 indukci6val azonban belatjuk, hogy |n — 99| < 99", ezért a mondott eseteken kiviil nem
allhat fenn az oszthatosag.

Nyilvan (n = 2-re és 100-ra) 97 < 99 és 1 < 99%; tegyiik fel, hogy valamilyen (k — 1)-re |[(k — 1) — 99| < 99¥~2
teljesiil, és k # 100.

Ekkor

9981 =99.99%"2 > 99 . |(k—1) — 99| > 1+ |(k —1) — 99| > |k — 99|,

tehat az egyenlGtlenség k-ra is fennall, igy minden n-re teljesiil.
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