x = 16 esetén a bal oldal 0, igy a jobb oldalnak is 0-nak kell lennie. Mivel 16(16 — 1) # 0, ezért ugy p(16) = 0,
vagyis a p(z) polinom (z — 16)q(z) alaka. Ezt behelyettesitve:

(x —16)(2z — 16)q(22) = 16(x — 1)(z — 16)g(z), (2z — 16)q(22) = 16(z — 1)q(x), (x — 8)q(2z) = 8(x — 1)q(z).
A fentiekhez hasonl6 modon kiemelhetiink (z — 8)-at, (x — 4)-et, végiil (z — 2)-t:
q(z) = (x — 8)r(x); (x — 4)r(2z) = 4(z — Dr(z),r(z) = (x — 4)s(x); (x —2)s(2z) = 2(z — 1)s(x), s(z) = (x — 2)
Tehat valamely ¢(x) polinomra ¢(2x) = ¢(x). Ekkor nyilvan ¢(1) = ¢(2) = t(4) = t(8) = --- = ¢ konstans, tehat a
t(x) — ¢ polinomnak végtelen sok megoldésa sok gyoke van.
Ez csak ugy lehetséges, hogy t(z) — ¢ = 0, azaz t(x) = c¢. Ekkor:
s(x) =clx—2), r(x)=clx—-2)(zr—-4), qx)=clr-2)(x—4)(z—-_8),p(z)=clz—2)(xr—4)(x—8)(x— 16).

Az ilyen alakt polinomokra valoban teljesiil a feladatban megkovetelt egyenlGség.



