Jelolje f; a Fibonacci-sorozat i-edik elemét, azaz fo = f1 = 1, frni2 = fur1 + fn-

A Fibonacci-sorozat értelemszerten kiterjeszthets negativ indexekre is (f—1 =0, f_2 =1, f_3 = —1 stb).

Bebizonyitjuk a kévetkez6t: (f,,) m szerint vett maradékai periodikusak (minden m > 1-re).

Tekintsiik ugyanis az (f;, fis1) (i € Z) rendezett parokat modulo m. Koziiliik véges sok, legfeljebb m? kiilonbozé
lehetséges, igy létezik olyan i < j, amelyre f; = f; és fiz1 = fj41 (mod m). Innen nyilvan f;_1 = fj_1 és five = fit2
adodik a rekurziobol, ezért teljes indukcioval azt kapjuk, hogy (f.) az m szerint vett maradékra nézve periodikus
(mindkét irdnyban!) a j — ¢ periodussal.

Ekkor végtelen sok pozitiv j van, amelyre —1 = f_3 = f; (mod 1 000 000), és j > O esetén f; > 0; vagyis f; a
10-es szamrendszerben felirva 6 darab 9-esre végz6dik.



