Megmutatjuk, hogy az (1 — 2)? + 22 polinom értékkészlete a (0, +o0) intervallum. Nyilvan (1 — 2y)? + 22 > 0.
Masrészt (1 — zy)? + 22 = 0 csak akkor teljesiilhetne, ha 1 — zy = 0 és = 0. Viszont = 0 esetén 1 — xy = 1.
Tehat (1 — zy)? 4+ 22 > 0. Végiil belatjuk, hogy minden k& > 0 valés szamhoz létezik olyan z, y szampar, amelyre

%@)2 + (\/E)2 = k. Ezzel

Juhdsz Andrds (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimun., 11. o.t.)

1
(1 —2y)? + 22 = k. Legyen ugyanis = = Vk és y = 7 Ekkor (1 — zy)? + 22 = <1 -

allitasunkat belattuk.

Megjegyzés. A jo megoldasok mindegyike konstruktiv volt, 6sszesen 5-féle kiilonb6z6 polinomot mutattak a bekiil-
dsk. A tobbiek a kétvaltozos fiiggvényekre helyteleniil alkalmaztak a fels6bb analizis eszkozeit.



