Bebizonyitjuk, hogy ha a sorozat mindegyik elemének legfeljebb n osztdja van, akkor létezik a kivant részsorozat.

Teljes indukciot alkalmazunk. Ha n = 1, akkor mindegyik elem 1, és a teljes sorozat megfelels.

Tegyiik fel, hogy allitasunk igaz n = k esetén, és tekintsiink egy olyan pozitiv egészekbdl allé aq, as, ... sorozatot,
amelyben mindegyik elemnek legfeljebb k + 1 osztédja van.

Két esetet fogunk vizsgalni:

1. eset: Létezik olyan p primszam, amely végtelen sok elemnek osztoja. Legyenek ezek az elemek a;,, ai,, ... és

a;, a
tekintsiik az —~, —2, ... sorozatot. Ebben mindegyik elemnek legfeljebb k osztéja van, ezért az indukcios feltevés
p

szerint kivalaszthaté bel6le egy olyan aﬁ, @, ... részsorozat, amelyben barmelyik két elem legnagyobb kozos osztoja
ugyanaz a d szam. Ekkor viszont az ai, ajl,:, ... sorozatban barmely két elem legnagyobb kozos osztdja pd. Létezik
tehat a feltételeknek megfelel részsorozat.

2. eset: Barmelyik primszam a sorozat elemei koziil csak véges soknak osztdja. Ebben az esetben rekurzivan defi-
niadlunk egy olyan részsorozatot, amelyben barmely két elem relativ prim. Legyen i; = 1. Ha mar definialtuk i, io,
..., im-et, akkor legyen i,, 1 az elsé olyan pozitiv egész, amely nagyobb i,,-nél, és amelyre a;,,,, relativ prim az a;,,

.., a;,, elemek mindegyikéhez. Ilyen elem létezik, mert az a;,, ..., a;,, elemeknek kiilon-kiilon és egyiittesen is csak
véges sok primosztdja van, és ez a véges sok primosztéd a sorozat elemei koziil 0sszesen csak véges soknak osztdja.

m

Megjegyzés. A feladat valojaban a halmazelmélet kategoridjaba tartozik. Lényegében ugyanezzel a modszerrel bi-
zonyithato be, hogy ha a Hy, Ha, ... halmazsorozat legfeljebb n elemi halmazokbol all, akkor kivalaszthato egy olyan
részsorozata, amelyben barmelyik két halmaz metszetének elemszama ugyanaz.



