Az Ay, By, C1, Dy pontok definicidjabol kovetkezik, hogy A1 a BCD; A pedig a B1Cy D1 héromszog belsé pontja.
Ezért léteznek olyan b, ¢, d, by, c1, di pozitiv valés szamok, amelyekre

b-Alg-i-C-Alg +d'A13=O éS(l)bl-ABl-i-Cl-A—Cl>+d1 - ADq 20.(2)
Ezekrdl a valos szamokrol még azt is feltehetjiik, hogy
(3) A M . bi+c1 +d;
MA  b+c+d ’

mert ha egy szdmharmas kielégiti (1)-et vagy (2)-t, akkor mindharom tagjat ugyanazzal a (pozitiv) konstanssal szo-
rozva ismét a feltételt kielégitd szamharmast kapunk. (Az (1)—(3) feltételek azt jelentik, hogy az ABC és az A1B1C
haromszogek csiucsaiba megfelels silyokat helyezve a silyozott pontrendszer sulypontja M, a két silyozott haromszog
stlypontja pedig A, illetve A.)

A (3) feltételbol kovetkezik, hogy m(bl +c+di)+ ]\/[—Al)(b—i— c+d) = 0. Ezt az (1) egyenlethez adva és rendezve:

Ozm(bl+c1+d1)+MA1(b+c+d)+AlB-b+Alé-c+A1D-d:

(4)

— D
MA(b1+cl+d1)+M§-b+M8’-c+M -d.
Legyen N’ az AD szakasznak az a pontja, amelyre

DN’ - by +c1 +dy
N'A d

— —
teljesiil. Ekkor AN'(by 4+ ¢1 +d1) + DN’ - d = 0, amit (4)-hez adva és rendezve:
— —
(MA + AN")(by + ¢1 +dy) + MEB b+ MC-c+ (MD+DN')-d =0, azaz
—
MN’(b1+c1+d1+d)+]\ﬁ-b+m-c:0.

—
Ez viszont csak akkor teljesiilhet, ha az M§, M(? és M N’ egy sikban van, azaz ha N’ benne van az M BC sikban. Az
M BC sik és az AD egyenes doféspontja viszont N, ezért N’ = N. Tehat N az AD szakaszt d : (by + ¢1 +dq) ardnyban
osztja. Teljesen hasonlé szamolassal lathato be, hogy

AP __ b AQ__ ¢
PB_b1+Cl+d1 QC_b1+cl+d1'

Mivel a BCD és a B1C1D; sikok parhuzamosak, azért az A1 DN héaromszog hasonlé a D1 N A haromszoghoz, tehat
ADq AN d

. - - - - o1t
AlD ND b1—|—61+d1,sezer

—— d
aD, - —% 4D
YUhita+d
Hasonl6 okoskodéssal kapjuk, hogy
-— b — c
AB, - —" 4B ¢ ac, - —° A
Yt +d ! e YThitea+d T
Az utols6 harom egyenlséget Osszeadva és (1)-et felhasznalva:
_— — — 1
AB) +AC] + AD) = ———(d- A D+b- A B +c- AC) =0,
bi+c+dy

Ez viszont csak akkor teljesiil, ha az A pont a B;Cj D1 haromszog silypontja, ami éppen a bizonyitandé allitas.
Juhdsz Andrds (Fazekas M. Fév. Gyak. Gimn., 11. o.t.) dolgozata alapjan




