Mivel az a;-k kiilonbozsek, feltehetjiik, hogy a1 < as < -+ < a,. A feladatot az n-re vonatkozoé teljes indukcioval
fogjuk megoldani.

Han = 1, akkor a5 +a] > 2a8 bizonyitandé. Ezt a3-nal osztva a? +a] > 2a3 adodik, amivel ekvivalens a kovetkezs:
(a2 — ay)? > 0. Ez utébbi nyilvanvalo; egyenldség csak akkor all fenn, ha a; = 1.

Tegyiik fel ezutan, hogy valamely n-re teljesiil a feladat allitasa, majd mutassuk meg, hogy ekkor teljesiil a kdvetkezd
is: (tetsz6leges a1 < ag < -+ < ap41 pozitiv egészekre):

a4 dan+antal o a oy 2200+ ap )
azaz

(@} +-+a))+ (a]+--+al)+ad, +al, >

>2(af + -+ ay)? +2(ap 4y + 2070y + o+ 20505 ).

Az indukcios feltevés kovetkeztében a bal oldalon 1évs két zardjeles kifejezés Gsszege nem kisebb, mint a jobb oldal
els6 tagja, ezért elegend§ azt bizonyitani, hogy

ad. i +al >2(a8 , +2a%ad  + -+ 2a3a3 ).
Osszuk el mindkét oldalt a® 11-nel, és rendezziik a kévetkezSképpen:
4 2 3 3 3
Ay +an  —2a, > 4(ay + - +ay),

majd 4-gyel osztva

(1) ((an+1 — Dans

5 ) >ai+-+ad.

A megoldas utolso 1épésében felhasznaljuk az

(2) 13+23+---+n3=(

Osszefiiggést, amelyet konnyen belathatunk (az n szerinti) teljes indukcioval.
Most (ap4+1 — 1)-et irva n helyébe (2)-ben:

M)Q

(3) 13+23+~-~+(an+1—1)3_< 5

Ezutan (1)-ben a bal oldal helyébe beirjuk (3) bal oldalat:
P+22 4+ 4 (anp1 —1)? >af +--- +al.
Mivel a1 < ag < -+ < an+1, az allitds nyilvanvaléan igaz. Egyenl6ség akkor és csakis akkor all fenn, ha a; = 7.
Ezzel a feladatot megoldottuk.

Megjegyzés. A megold6 felhasznalta Bogddn Zoltdn: Matematika feladatok — 6tletek — megoldasok c. konyvének II.
69. oldal 42. feladatat.
Balogh Attila (Szombathely, Nagy Lajos Gimn., 11. évf.)



