Az altalanossiag megszoritasa nélkiil feltehetd, hogy b > a. Mérjiik fel a szamegyenesre az O kezdGponttol jobbra
az A, B és X pontokat agy, hogy ezeknek az O-t6l mért tavolsaga rendre a, b és x legyen. (Negativ x esetén az X az
O-t6l balra volna; dbrdnkon az a < x < b eset szerepel.) Vegyiik fel az A’ és B’ pontokat az AB egyenes kiilonboz6
oldalain tgy, hogy AA’ is és BB’ is meréleges legyen AB-re, tovibba az AA’ tavolsag b, a BB’ tavolsig a legyen.
Ekkor az dbra jeldléseit hasznalva A’X = /(x —a)2 + b2 és XB' = \/(x — b)2 +a?; azaz K = /X + XB'.

P a B’ ponton &t az AB-vel htizott parhuzamos és az AA’ metszéspontja. Az A’ B’ egyenes az AB-t messe az Xg
pontban. Ekkor a haromszog-egyenlGtlenség alapjan:

K=AX+XB >AB = \AP +PB" = /(a+b)?+ (b—a)® = /2a? + 2b2.

K-nak a minimuma tehat \/2a? + 2b2. Ezt az értéket valoban fel is veszi az Xy pontban. Ez az ¢ érték az X, pontnak
a kezdSponttol mért tavolsdga. Az A’ AXy és BB’ X haromszdgek hasonlésaga alapjan:
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adodik.




