A szinusztételt alkalmazva a bizonyitando allités:

aAZazZ

(1) -1< + + < 1.

Adjunk mindkét oldalhoz 3-at mindegyik egyenlStlenségben:

at+c—b a+b—c b+c—a
2 < + + < 4.
a b c

Vezessiik be az a + b + ¢ = 25 jelolést. 2-vel osztva:

Jeloljiik a haromszog beirt koréhez huzhatoé érinté szakaszokat az dbra szerint. Ekkor x+y+z2 =s,a =24y, b =y+=
és ¢ = z + x. A bizonyitand6 egyenlGtlenség igy alakul:
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(2) 1<

A tortek eltavolitasa és némi szamolas utan (2) mindkét egyenlStlensége nyilvanvaloan teljesiil. Mivel atalakitasaink
megfordithatok, a feladat allitasat igazoltuk.
Mizda Roland (Szombathely, Kanizsai Dorottya Gimn. 12. o. t.)

Megjegyzés. Mar az (1) egyenl6tlenségek helyessége is kozvetleniil megmutathato. Tegyiik fel, hogy
(3) a<b<e.

A haromszog-egyenlbtlenség szerint ¢ — b < a, |a —c| < b és |b — a| < ¢, tehat az (1)-ben szerepls tortek 1-nél kisebb
a—c b—a

abszolutértékiek. (3) miatt negativ, de legalabb akkora abszolutértéki, mint a pozitiv

, ezért Osszegiiknek

-val vett Osszege teljesiti (1)-et.

a
A teljesség érdekében végig kell vizsgalni az a, b, ¢ nagysag szerinti felirasdnak (3)-hoz hasonlé minden valtozatat.




