El6szor azt vizsgaljuk meg, hogyan helyezkednek el egyméshoz képest a kocka kitérs élharmasai. Mivel az élek
szerepe szimmetrikus, ezért az elss élt tetszés szerint valaszthatjuk. Jeloljiik a kivéalasztott élt a-val (1. dbra). A kocka
maradék 11 éle koziil 4 metszi a-t, 3 pedig parhuzamos vele. Ezért a masodik élt az dbran b, ¢, d, e-vel jelolt élek
koziil kell valasztanunk. Ez a 4 él a-hoz képest ismét teljesen szimmetrikusan helyezkedik el, ezért feltehetjiik, hogy
a masodik kivalasztott él b. Ekkor viszont a harmadik él mar csak c lehet. Ezzel belattuk, hogy elegendé egyetlen
élharmas esetén megkeresniink a silypontok halmazat, mert a hdrom kitérd él egymashoz képest mindig ugyanugy
helyezkedik el, a haromszogek stulypontjainak halmaza mindig egybevagd azzal a halmazzal, amit a 2. 4bran lathatd
e1, ez és es éleken 1év6 E; Fo E's haromszogek silypontjai alkotnak.

Vegyiink fel egy térbeli derékszogi koordinata-rendszert gy, hogy a tengelyek parhuzamosak legyenek a kocka
éleivel, az egység minden tengelyen legyen a kocka élhosszanak egyhatoda, a kocka kézéppontja pedig legyen a (3, 3, 3)
pont (2. dbra). Jeloljik az E; pont koordinatait (e;*, e;¥, e?)-vel (i = 1, 2, 3). Ekkor a koordinata-rendszer felvételébsl
kovetkezik, hogy e1¥ = €1 = 0; és ex” = 0 és e2¥ = 6; e3” = e3® = 6; tovabba €17, e2” és e3? a [0; 6] intervallumboél
keriil ki. Ha az Ej Fs F3 haromszog sulypontjanak koordinatait s, s¥ és s* jeloli, akkor ismert, hogy
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Ezért 2 < 57, sY, s* < 4, vagyis a sulypont mindig benne van abban a 2 egység élid K kockdban, melynek kdzéppontja
egybeesik az eredeti kocka kdzéppontjaval, élei pedig parhuzamosak annak éleivel. Ha P (p®, pY, p*) a K belsejé-
ben vagy annak valamelyik lapjan van, akkor 2 < p*, p¥, p* < 4, ezért az F1P (3p® — 6;0;0), E2? (0;6;3p® — 6) és
Es? (6;3pY — 6;6) pontok altal meghatarozott haromszog sulypontja éppen P, tovabba E;f rajta van az eredeti kocka
€; élén.
Ezzel megmutattuk, hogy a keresett ponthalmaz egy kocka, melyet Ggy kapunk, hogy az eredeti kockat a kdzép-
pontjabol egyharmadara kicsinyitjiik.
Papp Ddvid (Budapest, Szt. Istvan Gimn., 10. évf.)
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