Elég ha az = polinomot felirjuk n darab polinom n-edik hatvanyanak elGjeles Osszegeként, mert ha az fi, fo, ...

fn polinomokra

£(f1(2)" £ (fo(@)" £+ £ (fu(2))" = =,
akkor x helyére egy tetszéleges g(x) polinomot helyettesitve

(filg(@))" + (fo(g(2)))" + -~ + (fa(9(2)))" = g(2).

Definialjuk a kdvetkez6 polinomsorozatot:
ho(x) = 2", hit1(z) = hg(z) — hg(xz — 1).

Ezeknek a polinomoknak két tulajdonsagara lesz sziikségiink:
(a) Tetsz6leges k nemnegativ egészre

hi(2) = (g)w" - (T) (x—1)"+ (];) (2 —2)" — 4+ (=1)F (:) (x — k)" =

22(—1)]‘ ()i,

j=

(b) 0 < k < n eseten hy, foka n — k és fGegytitthatoja n(n — 1)(n —2)...(n — k + 1).
Mindkét allitast indukcioval bizonyithatjuk. A k& = 0 esetben mindkettd triviélis.
Ha valamely k-ra (a) igaz, akkor igaz k + 1-re is, mert

hk+1($) = hk(ft) — hk(IE — 1) -

=S (- é(—l)ﬂ' ()w-i-1-

J J

= (e e (Y4 () oo (fe k- -
=§('€jl)<x—j>n.

Ha a (b) allitas teljesiil valamely 0 < k < n-re, azaz

hp()=nn—-1)...(n—k+ 12"  +a, 12" "+ 4 a1z + ao,

akkor
hit1(x) = he(x) —he(z — 1) =nn—-1)...(n—k+1) (x”fk —(z — 1)"4“) +

tan—p—1 (" — (@ —1)"F N 4+ lai(z — (z — 1)) + (a0 — ao).

Ko6nnyi ellenérizni, hogy 2" * kiesik, és 2" %=1 egyiithatoja n(n —1)...(n — k).
A k =n — 1 esetben specidlis esetként azt kapjuk, hogy

Sy (" a-ar

J=0

egy linearis polinom, felirhatd6 Ax + B alakban, ahol A # 0. Legyen

o= () (252 ),

ezzel a vélasztassal

Ezzel az allitast igazoltuk.



