A szamtani és mértani kozép kozotti egyenlStlenség szerint:

x2+y2
2

> zy,

z—m

igy (zy)* = (2% +9°)™ > 2™(xy)™, (xy) ™ > 2; ezért sziikségképpen z > m. Jeloljiik x és y legnagyobb kozos
osztojat d-vel; x = ad és y = bd, ahol a és b relativ primek. Ezt az eredeti egyenletbe behelyettesitve kapjuk:

(@®d® + b*d*)™ = (abd®)?,
rendezve
(1) (a® + %)™ = (ab)?d*=—™).

Tegyiik fel, hogy a # 1, azaz létezik olyan p prim, amely osztja a-t. Ekkor p osztdja a fenti egyenlet jobb oldalanak,
tehat a bal oldalanak is. Ez csak agy lehet, ha p osztéja (a2 + b2)—nek, vagyis p osztoja b-nak. Igy a-nak és b-nek van
kozos primosztdja, ez pedig ellentmondéas. Innen a = 1, és hasonléan bizonyithatd, hogy b = 1.

Ekkor (1) a kovetkezSképpen alakul:

om _ d?(zfm).
A d ezért csak 2-hatvany lehet; legyen d = 2% Behelyettesitve: m = 2(z — m)k, azaz
2k
m = g 2kz. 2k és 1 + 2k relativ primek, m egész, igy 1 + 2k osztja z-t; legyen z = (1 + 2k)n. Ekkor m = 2kn;

tehat a feladatnak csak paros m-re van megoldéasa, és minden megoldas = = y = ok z = (1 4+ 2k)n alaka, ahol
m = 2kn.
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