Az [12 +1, 22 42), 2242, 32 +3), [32 + 3, 42 +4), ... intervallumok valamelyike tartalmazza p-t. Legyen ez az
intervallum [2? + z, (z 4+ 1)* 4 (x +1)). Ekkor 2* + 2 <p < (z + 1)* + (z + 1).

Vizsgaljuk elGszor azt az esetet, amikor p < 2 + 2z. Ebben az esetben a = x és b = p — z® — x eleget tesz a feladat
feltételeinek: @ = = = 22 + 22 — (2% +2) > p—2®> — 2z = b miatt 1 < p — a® < p — b?, tovabba (p — a?) osztdja
(p — b*)-nek, mert

p=0=p—(p—a®—a)’=(p—a)’(-p+a*+2a+1).

Tekintsiik ezutdn az x® + 2x < p < (z + 1)? + (x + 1) esetet. Mivel p 5-nél nagyobb prim, nem lehet z(x + 2) és
(z + 1) alaku, igy
(z+1)2+1<p<(z+1)*+(z+1).

Hap = (x+1)% +1, akkor a = = és b = 1 megfelel. Ekkor ugyanis p — a® = 2(z 4+ 1) és p — b*> = (x + 1)?; a p paratlan
volta miatt « + 1 péros, igy (p — a?) osztéja (p — b*)-nek.

Ha (z+1)24+2 < p < (z+1)* + (z+ 1), akkor valasszuk a-t (v + 1)-nek. Legyen b az a-nak (p — a?)-tel val6 osztasi
maradéka, ha a nem oszthato (p — a)?-tel, kiilonben pedig legyen b = p — a?. Ekkor

b<p—a*<(z+1)P?+(x+1)—(z+1)*=a
miatt 1 < p —a® < p —b?%; (p — b?) oszthatod (p — a?)-tel, mert
p—0"=p—ad®+(a—b)(a+b),

és a — b a b definicidja miatt oszthatd (p — a?)-tel.

Megjegyzés. A feladat kittizésében (p—b?) helyett (p—b)*-et irtunk. A sajtohibat szerencsére észrevették a megoldok.



