Legyen a sorozatok szama n, differenciaik dy, ds, ..., d,. Mivel a sorozatok monoton nének, a differencidk nemne-
gativak; mivel pedig létezik a reciprokuk, csak pozitivak lehetnek.

Legyen N pozitiv egész. Becsiiljiikk meg, hogy az egyes sorozatok az 1, 2, ..., N szamok koziil legfeljebb hanyat
tartalmazhatnak. Tegyiik fel, hogy a k-adik sorozat hj egészt tartalmaz a felsorolt szamok koziil. Ezek koziil a legna-
gyobb és a legkisebb kiilonbsége legfeljebb N — 1, méasrészt — mivel egy dy, differencidji szamtani sorozatrol van szo6 —,
legalabb (hy — 1)dy. Kovetkezésképp (hy — 1)d, < N —1 < N, amibdl
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Ha ezt minden k-ra Osszeadjuk, azt kapjuk, hogy az n szamtani sorozat 6sszesen legfeljebb
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N-nél nem nagyobb pozitiv egészt tartalmaz. Ha ezt N-b6l kivonjuk, egy alsé becslést kapunk azoknak a természetes
szamoknak a szamaéra, amelyek egyik szamtani sorozatban sem szerepelnek: ezek szama nagyobb, mint
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A feladat feltétele szerint az N egyiitthatoja pozitiv, az utolso tag, n konstans, ezért ez a szam tetszélegesen nagy
lehet.

Megjegyzések. 1. Ha a differenciak egészek, a megoldas egyszertibben is elmondhaté. Ilyenkor tetszéleges N szamra a
szamtani sorozatok az N + 1, N + 2, R
N + dyds . .. d, szamok koziil 6sszesen legfeljebb
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darabot tartalmazhatnak, vagyis legalabb egy kimarad.

Az altalanos esetet nem nehéz a csupa egész differencia esetére visszavezetni.

2. Ha a differenciak reciprokosszege 1, akkor a sorozatok tartalmazhatjak az dsszes pozitiv egészt. Ehhez sziikséges,
hogy a differenciak egészek, a sorozatok pedig diszjunktak legyenek.

Ismert eredmény (lasd pl. a K6MaL 1986. aprilisi szamanak 154. oldalan), hogy ilyenkor mindig van legalabb két
egyforma differencia.



