Megmutatjuk, hogy a feladat kérdésére igenlé a valasz. Ehhez rekurzidéval megadunk egy sorozatot, amely megfelel
a kivanalmaknak. Kezdjiik a sorozatot a 0, 1 szamokkal. Tegyiik fel, hogy eljutottunk a sorozatnak egy olyan részéig,
amelyben k szam szerepel, és minden szam el6fordul 0-t6l (n — 1)! — 1-ig, tovabba minden m < (n — 2)! — 1 pozitiv
egészre van olyan | < k és 1 | k, hogy az i-edik és (i + [)-edik elem egyenl6 (mod m). Ilyenkor a sorozat kovetkezs k
eleme egyezzen meg az els6 k-val (ismételjiik meg). Majd legyen 0 < ¢ < 2k esetén

A2k = A4 + (n - 1)!ai+2.2k =a; + 2- (n - 1)!5@1-_‘_("_1).2;,@ =a; + (n - 1)(n - 1)',

igy ke = n - 2k-ra szintén teljesiil:
—szerepel minden (n! — 1)-nél nem nagyobb szam.

—minden m < ((n — 1)! — 1)-hez létezik | < kg, I | k2, hogy a; = a;+; (mod m) minden i-re.
(Egy m szamhoz valamelyik 1épésben ad6dé periodus — ugyanehhez az m-hez — a késébbiekben is megfelels lesz.)
A konstrukciot folytatva el6bb-utobb eljutunk minden természetes szamhoz. Azt, hogy minden szam végtelen sokszor
fordul el§, az garantalja, hogy minden lépésben ,megduplézzuk a sorozatot”, igy ha egy szam szerepel legalabb egyszer
(de minden szam ilyen), akkor tetszéleges a-ra szerepelni fog 2%-szor is (o > 0 egész), tehat végtelen sokszor.
Tehat konstrualt sorozatunk a kivant tulajdonsagu.
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