I. megoldas. Legyen tetszGleges n pozitiv egészre

A, = n—l—\/n—1+\/n—2+-~-+\/2+ﬁ.

Teljes indukcioval bebizonyitjuk, hogy minden n pozitiv egészre A, < v/n + 1. Ez n = 100 esetén éppen a kivant
allitas.
Ha n = 1, akkor A, = 1 és v/n +1 = 2, tehat allitasunk igaz. Ha pedig valamely 1-nél nagyobb n-re A, ;1 <

vn —1+ 1, akkor

An:\/n+An,1<\/n+\/n—1—|—1<\/n+2\/ﬁ+1:\/ﬁ+1.

Ezzel a feladatot megoldottuk.
Mann Zoltin (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., III. o.t.)

II. megoldas. Ha (1) bal oldalan mindegyik szédm helyére 110-et, a legbels6 négyzetgyokjelbe pedig 121-et irunk,
a szamot — a négyzetgyOkfiiggvény szigortt monotonitasa miatt — noveljiik:

100+\/99+\/98+ 2+\/_< 110+\/110+\/110+ 110 + v121.

A legbelss négyzetgyok értéke 11. Ha ezt a helyére beirjuk, pontosan ugyanezt a kifejezést kapjuk, de eggyel kevesebb
négyzetgyokvonassal. Ezt az atalakitast 100-szor elvégezve azt kapjuk, hogy a bal oldalon éppen 11 &ll.
Mészdros Judit (Galanta, Magyar Tannyelvi Gimn., III. o.t.) megoldasa alapjan

III. megoldas. Azt az egyszerii tényt felhasznalva, hogy x > 1 esetén /z < x,

100+\/99+\/98+-~-+\/2+\/T§\/100+\/99+\/98+97+96+~-~+2+1<

< \/100+ \/99+\/982= \/100+v197<\/100+15< 11.

Makai Marton (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., III. o.t.)

(a jobb oldalon k darab gyo6kjel van) sorozat hatarértékével becsiilte felilrsl (az I. megoldas jelolésével élve) A,,-et.
Konnyen ellenérizhets, hogy rogzitett n esetén a sorozat szigorian monoton né és feliilrél korlatos, tehat konvergens.
A hatarértéket az

Megjegyzés. Tobb versenyz6 az

o = o

rekurziobol lehet kiszamitani. Ha a hatarértéket B,,-nel jeloljiik, a rekurzié bal oldala B,,-hez, jobb oldala v/n + B,-hez
tart, tehat B,, = v/n + B,. Ennek az egyenletnek egy pozitiv megoldasa van:

B — 1+ vidn+1
Mindezekbdl kovetkezik, hogy

n 14+ v4 1 1 1
(2) Anga;")<kli_)rgoa,(€)=Bn:%= n+§+§.

Ez a becslés koriilbeliil 0,5-del jobb, mint az I. megoldasban bizonyitott, és teljes indukcidval is igazolhato.
A (2) becslés mar ,majdnem” pontos. Nem nehéz teljes indukcioval bebizonyitani, hogy

3 1
A, > - — 4+ —.
(3) >4/n 4+2

A (2) és (3) becslések kiilonbsége:
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Az also és fels6 becslés kiilonbsége tehat 0-hoz tart.
Az (2) és (3) becslést n = 100-ra felirva,

3

+

N

+  |slo

10,46 < /99,25 + 0,5 < Aj90 < 4/100,5 + 0,5 < 10,53.



